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REN LUYEN HOAT DONG PHAN DOAN CHO HOC SINH THONG QUA
VIEC SU'DUNG SUY LUAN QUY NAP TRONG DAY HOC HiNH HOC 10

1. Batvan dé

R4t nhiéu nha nghién cliu cho rang gidi quyét bai
todn va phan doan bai todn la hai hoat déng quan trong
cla todn hoc. Polia (ndm 1954) da dua ra vi du vé phan
tich qua trinh phan doan thong qua vai tro dac biét hoa
va téng quat héa trong cac hoat déng toan hoc. Trong
day hoc toén, vai tro clia phan doan chiém vi tri kha
quan trong. Ngay nay, day hoc toan khuyén khich tinh
tich cuc cta hoc sinh (HS) trong cac tinh huéng toan hoc.

Nhiéu nha khoa hoc da cé nhiéu déng goép ¢ y
nghia trong ¢éc céng trinh nghién cliu vé phan doan,
trong d6 phai ké dén Fischbein (1987) da xem xét phan
doén nhu fa su biéu dién cla tri gidc. Con Mason (2002)
dad ching té dugc tdm quan trong cha "moi trudng
phan doan” Mot s cong trinh nghién cdu phan doan
dugc tién hanh thong gua “méi truding hinh hoc déng”
(Arzarello (1998), Furinghetti va Paola (2003)). Tac gid
Bergqvist (2005) da cong b6 cbng trinh nghién cliu vé
phéan tich lam thé nao dé xac minh phan doan va lam
thé nao dé gido vién tin ring nd ¢6 lién hé dén quy trinh
thuc hién. Hau hét cac nghién cdu déu chua lam 1o noi
dung phan doan dugc dé nghi lién hé vai cac tinh huéng
phé bién trong day hoc toan: Gidi quyét van dé. Nhu vay,
phan doan va giai quyét van dé la hai hoat déng c6 lién
quan mat thiét véi nhau. Tuy nhién, khéng phai hau hét
cac van dé déu dan dén phan doan va cac bai toan khac
nhau thi dan dén cac loai phan doan khac nhau [1, tr.
55-56].

2. Phéan doan

Theo Logic hoc dai cuong cla tac giad Nguyén Nhu
Hai bién soan: “Phan doan la hinh thuc logic cta tu duy,
trong d6 cac khai niém dugc lién két v6i nhau dé khang
dinh hay pht dinh moét ddu hiéu nao d6 clia déi tugng”
Nhu véy, chic nang co ban cla phan doan 1a lién két
cac khai niém lai véi nhau. Sy lién két d6 khéng chi don
thudn phan anh mai quan hé bién chiing gitta cic yéu to
c8u thanh cha tu duy ma con xac dinh mét dic tinh nao
dd thudce vé hay khéng thudc vé déi tugng, déng thoi
dy dodn nhiing kha nang xay ra mét quan hé nao dé.
Chinh vi thé, phan doan viia c6 chic ndng nhan thuc,
nhan dinh lai vira ¢6 chiic nang dy bao.

3. Suy luén quy nap

Theo quan diém cla Logic hoc: “Suy luan quy nap
[a suy luan trong d6 két luan la tri thdc chung hon, ¢6
tinh khai quat hon dugc rdt ra tf sy lién két nhing tri
thitc it chung hon, cé tinh cu thé han”. Ca sé khach quan
cta suy fuan quy nap chinh 1a sy chuyén héa bién ching
gira cai chung va cdi riéng. Trong tu nhién va xa hoi, cai
chung khéng t6n tai biét lap, bén ngoai céi riéng. Cai
riéng ton tai trong méi lién hé véi cai chung. Cai chung
ton tai trong cai riéng, théng gua cai riéng ma thé hién
ra. C6 nghia 13, cai chung chi bdc 15 ra trong cac sy vat
cu thé. Do d6, dé rut ra cai chung, ¢6 tinh quy luat, con
ngudi can phai nghién clu cac su vat cy thé, tic [a
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nghién clu céi riéng. Chinh vi vdy, qua trinh nhan thuc
dién ra trong suy ludn quy nap di tU cai cu thé qua cai
riéng réi tdi cai chung.

Suy ludn quy nap la suy luan tu nhitng chan li riéng
18, cu thé khai quat 1én thanh nhing chan Ii téng quat.
Ki€u quy nap nhu vay cé thé din dén cac két luan sai vi
véy khdng cho phép diing quy nap dé chiing minh. Quy
nap c6 thé dung dé phat hién van dé, phan doan ra chan
i, sau d6 dung suy dién dé chimg minh,

Nhu vay, ban than suy luan quy nap khéng dugc
diing dé chung minh cac ménh dé toan hoc ma st dung
suy [udn nay nhu d& phan doan, tim kiém tri thic méi
(tri thic khai quéat) tir viéc khao st nhitng truong hop
riéng, cu thé.

Nhiing diéu kién cda suy ludn quy nap ding dan:

Tha nhat: Cac sy vat cu thé dé thuc hién sy khai
quat hoa nham dua dén cdi chung phai la sy vat cling
loai. B&i vi chi c6 nhiing su vat cing loai mdi chira dung
nhimg cai giéng nhau, gidp cho nhan thic tim ra cai
chung trong su khac biét.

Th hai: Viéc khai quat phai dua trén nhing dau
hiéu ban chat cta sy vat. Béi vi chi ¢6 cai ban chat mai
[am nén quy ludt chung cla su ton tai va phat trién cla
sy vat va hién tugng.

Thit ba: Phai khao sat s6 lugng {én cac déi tuong du
dé rut ra két luan chung cho I6p d8i tugng nghién ciu
[2,1tr131-132].

4. Quy trinh phan doan nhé suy luan quy nap

Chung téi dé xudt quy trinh réen luyén HS nang luc
phéan doan thong qua qua trinh quy nap tir moét s6 it céc
trudng hop riéng ré.

Budc 1: Quan sdt cdc trudng hop riéng: Khi quan séat
cac trudng hgp riéng, day la nhimng truong hgp cu thé
cla van dé dat ra. Giai doan quan sét nhiing trudng hap
cu thé ¢é thé chi dugc han ché mdt sé trudng hop. T d6,
HS du dodan két qué clia mot s6 truding hop riéng khac
ma cac em nghi la ding theo mot moi lién hé nao d6; c6
thé cac em dua vao cac con s8, hinh vé,...

BuGc 2: Kiém ching két qua via du dodn & mét s6
truong hop riéng: Bang nhiéu cach khac nhau, chdng han
vé thém dudng phu,... d& chuyén vé bai todn quen thudc
da biét, sau d6 st dung suy ludn ching minh di tim két
qud dung cho cac truong hgp riéng khac.

Buérc 3: Séip x€p cdc trudng hgp riéng mét cdch ¢6 hé
théng: Sap xép céc trudng hop riéng ¢é lién quan véi
nhau va hé théng hoa ching.

BuGc 4: Tim kiém va phdt hién quy ludt chung tur cdc
truong hgp riéng: Khi quan st ma thay tinh huéng ducc
lap di1ap lai va thuong xuyén mét cach ty nhién thi quy
ludt d6 cé thé 4p dung cho cac trudng hap tiép theo. Luu
¥, phdn dodn nay ¢é thé 4p dung cho moi trudng hgp.

Budc 5: Hinh thanh phdn dodn: Ngudi hoc dua ra
phan doan &p dung cho tat ca cac trudng hop dua trén
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mot s6 trudng hop riéng da duge khao sat truge dé
nhung van ¢6 sy nghi ngd liéu phan doan d6 ¢ hop i
khéng. Mét phan doan chi 1a phat biéu chua dugc xéac
nhan, chua khéng dinh chéc chdn ddng hoac sai thi chi
la mét phong doan.

Buéc 6: Khdi qudt hoa phdn dodn: Duval (1990) goi la
“gia tri nhan thuc ludn’, ti nhiing phan doan co thé xay
ra dan dén quy tdc chung dugc chdp nhan. Néu ta tin
rang gia thuyét do 1a dang thi chiing ta ¢é thé tdng quat
hoéa gia thuyét do dé di dén chan li. Néu khong tin thi nd
chi la mot phan doan. Tim thém cac vi du 1a khéng dd dé
khang dinh cho truéing hop téng quat.

Budc 7: Ching minh trong trudng hgp téng quat:
Chung minh gia thuyét tdng quat lién quan dén viéc dua
ra i do gidi thich gid thuyét, ¢6 |é vai y dinh thuyét phuc
ngudi khac tin ring trudng hop téng quat 1a hop Ii. Mét
trong nhing céch bién minh dam bao tinh ding dan cta
phan doan la chdng minh toan hoc.

Vi du minh hoa

“Cho tam gidc ABC, néu M chia doan BC theo ti s& k,

BM =k.BC (0<k <1).Hay du doan cong thiic AM theo

3 canh cta tam giac”.

Tinh hudng nay dua ra khéng phai HS nao ciing
hao hing dé cac em di du doan cong thig, li do cac em
thay minh chua c6 co s& dé di dy doan. Sau day la mot
quy trinh phan doan gidp HS phan doan t6t han, déng
thai qua d6 thac day viéc di tim & gidi cho bai toan nay
nham kiém chimg phan doan A
cUa cac em.

Budc 1: Quan sdt trudng hop
riéng (lva chon cdc truong hgp
riéng dién hinh)

+ Xuat phat tir ¢cong thic # p ¢
quen thuéc trong sach gido Hinh 1
khoa Hinh hoc 10: “M la trung tinh trung tuyén AM la
diém ctia canh BC thi cong thic

AM? :%ABZ +%AC2 ~~;~BC2(*) " (Hinh 1)

+ Khao sat mot s6 trudng hop riéng khac bang cach
thay déi gia thuyét:

Ddt vdn dé: 4

Bai todn 1: Néu M thudc

canh BC sao cho B_Mzgﬁé

(Hinh 2) B M ¢
Bai todn 2: “Néu M thudc Hinh 2
canh BC sao cho Wr%-Bf ,

(Hinh 3)

Em hdy phan doan cbng
thic tinh AM theo 3 canh cla T3
tam giac va st dung suy luan
todn hoc dé ching minh cong
thuc via phan doan.

Qua khao sat thuc nghiém, khi chua kiém ching
coéng thic, cd nhiing xu hudng phan doén cta HS da xay
ra trong cac budi thuc nghiém nhu sau:

Hinh 3

Xu huéng 1:
Phan doan AM* :é/le2 +%AC2 —%BC2 duagc suy

luan tuong ty tr cong thic AM* :%AB2 +%AC2 —QIIBCZ

Phan dodn nay dugc nhiéu em HS & céc 16p khao sat lua
chon.
Xu hudng 2:

Phan doan AM2:§A82+%AC2—~;-BC2 hoac

AM? = %AB2 +§AC2 —%BC2 dugc suy luan tr viéc cac

, 1 o :
em quan sat cdng thic AM’ :EABZ +EAC" —%BC~

L 11 11 1 . " . .
ta ¢6 —+—=1L——=— nén vdi trudng hgp nay
2 2 22 4
2 1 21 2
=+ —=1; ===—_Nhing em suy nghi theo xu hudn
33 33 9 9 yn9 g

nay gap mot van dé la cac em chua xac dinh dugce hé s6
2/3 & vi tri AB* hay AC2.
1

s 2 .
Xuhudng 3: AM* :32»/132 +§AC' ~§BC2 .Cacem

phan doan dugc diéu nay vi cho réing da dua vao cong
thirc AM? =C:MABz + sM AC? —%.ﬂBCZ dugc
CB BC CB BC

suy ra ti cong thuc (%),
Ngoai ra, cac em con khao sat mét sé truong hop
riéng khac nhu:

M ndm trén ngoai doan BC sao cho BM = —éFC .

Tuong tu [ap ludn trén, HS tim dugc cong thuc:
AM? :%ABZ ~-;~AC2 +-Z~BC2 (Hinh 4)

Cau hoi dat ra la khao sat N
bao nhiéu trudng hop riéng dé
cac em c6 thé du doan dugc quy
ludt clia bai toan quy nap. Theo
khao sat thuc té, cac em chi can”
khao sat ti hai dén ba trudng
hop riéng 1a ¢o thé dy doédn dugc
quy luat cho truding hgp téng quat.

Budc 2: HS kiém chiing phdn dodn cdc trudng hop
riéng dung hay sai

Bai toan 1: Goi N la trung 4
diém clia MC. Ap dung céng thiic
(*} hai lan cho hai tam giac (Hinh
5):

+Tam giac ABN:

B (o

Hinh 4

g M N

1 1 1 Hinh 5

AM? =— AB* + = AN* — = BN’
2 2 4

:lABeriANZ——l—BCZ (M
2 2 9

+ Tam gidc AMC:
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2 | I BN
AN? :iAM2 +—AC? ——MC?
2 2 4

L Lac - Lper
2 2 9

Thay (2) vao (1) ta cé:
am? =2 4>+ Lacr - Zpe?
3 3 9

Baitodn 2: Tuong twivei cach lam & trén, Goi N, P chia
doan BC nhu hinh vé bén canh. Ap dung cong thuc (*) ba
lan cho ba tam g|ac (Hinh 6): ABN,

AMP va ANC ta c6:

AM? :EAB2 +~1—AC2 —ch?
4 4 16

N L4 <

Budc 3: Sdp xép cdc truong

hop riéng mét cdch ¢é hé théng Hinh 6
Cac trudng Cong thitc tinh AM theo 3 Nhan xét
hop riéng canh cla tam giac :
M fa trung A R R IR I
diém ctia BC AM“:EAB‘+EAC‘—ZBC -2—+§:l;
111
227w
M thudc 2 1 >
BC sao cho AMZ:EABZ+~AC2—§BC2 Z—=1;
B = BC 212
33 9’
M thuéc
BC Saolc‘ho AMZ:%AB%%ACQ-%BCZ %4&:1;
BM :ZBC E.l:——;
44 16

Buéc 4: Tim kiém va phdn dodn quy ludt chung

Khi nghién ctu nhiing s6 liéu trén, cac em théay
dugc rang khi xét cac trudng hgp riéng déu tuan theo
quy luat: “Téng hé s6 ctia clia AB? va AC? bang 1 va tich
cac hé s6 clia AB? va AC? bang hé s6 clia BC?"

Buéc 5: Khdi qudt héa phdn dodn

Cho tam gidc ABC, néu M chia doan BC theo ti s6

BM =kBC (0<k <1) thi
M?*=(1-k).AB* +k.AC* —(k-k*)BC®

Buéic 6: Chiing minh trong trudng hop téng qudt

Cho tam gidc ABC, néu M chia doan BC theo ti s6
k, BM =k.BC (0<k <1).Tinh AM A

theo 3 canh cla tam giac (Hinh 7).
Tacé:
AM = AB + BM = AB +k.BC  * i 3

= 4B +kA<;4—C—A7]§):(1~k)Z—B?+k.ZE Hinh7

AM = AM? = (1— kY AB* + k*AC? + 2(1- )k AB.AC (3)
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AB* + AC* - BC?

2
thay vao (3)ta 6 AM? =(1-k)AB* + k. AC* —(k - k*).BC?

trong d6 AB.AC =

4. Thuc nghiém van dé nghién ciu

Ching toi thuc nghiém van dé nghién cdu tai
[6p 10 chuyén Toan cla Trudng Trung hoc phé théng
Nguyén Hué. Ching toi chia I6p thanh 10 nhém, méi
nhém c6 3 HS. Cac em cung nhau hgp tac dé du doan va
gidi quyét van dé da dat ra. Sau day la mot s& nhém cda
I&p 10 chuyén Toén da tham gia khao sat.

Nhom 1

Bai lam cla HS

Phan tich gua trinh phan doan

Phédn doan cta HS & day dong
vai tro két luan ctia bai toan. HS
dua vao truc gidc cong thiic clia
« | minh dé dua ra phan doan cho
woet] k€L qua bai todn mdi. Cac em
lap luan rang do viéc quan sat
cac hé sé cua cong thitc:

AM? :1A32+1Ac?2—lBC~
2 2 4

Vi W:—%l?é nén cac em

dua ra phan doan cho bai
toan mdéi trong truong hop
B_AZ:%ETC: nén:

AM? :lAB2 +1AC2 —chz
3 3 9

& nhém nay, cadc em chiing minh cong thic dé
kiém chirng két qua vira du doan. Ching minh clia céc
em dan dén coéng thiic: AM? :éABZ +§AC2 ~éBCz.

Viéc tim ra cong thic khac véi cong thuc dy doan
ban dau ctia nhém 1 khién cac em nhan dinh rang da du
doan két qua cta bai todn la sai. Cac em thifa nhan viéc
du doan ctia minh mang tinh cdm tinh vi cdc em khéng
dya trén co sd kién thic chac chdn nao ca. Tuy nhién,
viéc du dodn trudc khi ching minh lai dong vai trd thic
day viéc di tim 101 gidi cho bai toan dé doi chiéu két qua
vtra du doan.

Nhém 2

Bai lam chia HS Phén tich qua trinh phéan doan
Cing tuong ty nhu nhdm 1, cdcem
ctng lap luan rang: Khi thay M la
trung diém ctia BC ta co:

AM? :lAB2 +1AC2 —}-BCz
2 2 4

*| ta thay cac hé s6 —1~; l; —l.Vdi
2 4

truong hop BM

:%@ thi suy

(Xem tiép trang 48)



