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DAY HOC NOI DUNG KHOANG CACH GIDA HAI PHANG
THEO HUGNG GAN LIEN V01 KIEN THUC TOAN HOC PHO THONG
CHO SINH VIEN SU PHAM TOAN

1. Dat vin dé

Hinh hoc la mén hoc phén tich day di co s& Toéan
hoc va gitp sinh vién (SV) hiéu sau sdc hon nhimg noi
dung Toan hoc & trudng phé théng. Gidng vién giang
day cac bd mén hinh hoc cao cdp (HHCC) can thudng
xuyén t8 chiic hoat ddng cho SV tién hanh dac biét hoa
cac két qua cé dugce trong HHCC. Qua dd, SV thay dugc
mdi lién quan gidta ndi dung kién thic HHCC véi cac kién
thic hinh hoc & trudng phd thong va nam viing cac kién
thiic vé HHCC [11.

Thong qua viéc day hoc (DH) néi dung Khodng
cdch gidia hai phdng cho SV su pham Toan theo hudng
gan lién vdi kién thic Todn hoc & truding phé thang, SV
théy dugc méi quan hé gilra ndi dung HHCC noi riéng va
ndi dung Toan hoc cao ¢dp noi chung véi ndi dung mon
Todn & trudng phd thong.

2. DH néi dung khoang cach giita hai phdng theo
huéng gan lién véi kién thite Toan hoc phé théng cho
SV su pham Toan

2.1. DH néi dung khodng cdch giita hai phéng
theo huéng gdn lién véi kién thirc Todn hoc & trudng
phé théng cho SV su pham Todn

N6i dung khodng cdach giGia hai phdng trong gido
trinh Hinh hoc Afin va Hinh hoc Eucdlid dugc giang day
cho SV Toan & cac trudng su pham [2] bao gém dinh
nghia vé khodng cach gilra hai phang, dinh nghia dudng
vudng goc chung clia hai phang, hai dinh Ii lién quan
dén cac tinh chat clia dudng vudng goc chung clia hai
phéng, dinh thiic Gram, khoang cach t& mét diém dén
mét m phing, khodng céch gidria hai phing va khoang
cach tr mot diém dén mot siéu phang. DE SV thay dugc
moi lién hé gitia kién thic HHCC véi cac kién thuc &
trudgng phé théng, gidng vién tién hanh DH néi dung
Khodng cdch gitta hai phdng cho SV nhu sau:

1) Gidng vién cho SV lam quen vdi hai dinh nghia
khodng cach gilta hai cai phéng va duding vudéng goc
chung hai phang

- Dinh nghia khoang cach gitta hai phang: Khodng
cdch gitia hai phang a va B trong khéng gian Euclid E7, ki
hiéu d(a, B) la s6:

d(a,p)= inf d(M,N).
Mea
Nef

- Binh nghia duding vuéng goc chung hai phing:
budng thang A goi la dudng vuéng goc chung cta hai
phdng a va B néu A truc giao véi cd ava B va A cdtcdavap.
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DE SV hiéu r6 han ndi dung hai dinh nghia trén va
thdy dugc méi quan hé vdi cac kién thic 83 hoc & trusng
phé théng, gidng vién dan dat cho SV thdy: Trong khéng
gian 3 chiéu, cho hai dudng thdng chéo nhau 4, va A, Mét
duong thdng cdt hai duéng thang A, A, da cho va cing
vudng goc vai hai dudng thdng do goi la dudng vuéng
g6c chung cua hai duong thdng A, va A, Theo ngén nglr
ctia HHCC, dudng thang la 1-phéng, vudng géc I3 truc
giao. Do d¢, khai niém dudng vudng goc chung cha hai
dudng thdng chéo nhau trong khdng gian 3 chiéu chinh
la khai niém dudng vudng gdc chung cuda hai 1-phéng
trong khong gian 3 chiéu.

2) Dudi su hudng dan cda giang vién, SV nghién
ctu ndi dung hai dinh li

Binh li 1: Néu D la duong vuéng géc chung ctia hai cdi
phéng a va b va giao diém cta Avéiava B la1va Jthid(a,
B)=d(I J); Binh li 2: Néu hai phédng a.va B khéng cé diém
chung thi chtiing ¢é duong vuéng goc chung, va dudng

vuéng géc chung dé la duy nhdt khiva chi khi G~ B = {0}.

Dé SV hiéu va thay dugc y nghia cha ndi dung hai
dinh li trén va mé&i quan hé gida cac kién thiic d6 véi cac
kién thuc da hoc & trudng phé théng, gidng vién huéng
dan SV nhu sau: Trong khéng gian 3 chiéu, cho hai dudng
thdng chéo nhau A, va A, Mét duong thdng cdt hai duong
thdng A, A, da cho lan luot tai M, N va cung vuéng goc
véi hai duding thdng do goi la dudng vudng géc chung
cta hai dudng thdng A, va A, Boan thdng MN goi la doan
thdng vuéng goc chung cda hai duong thdng 4, A, va MN
la khodng cdch ngdn nhdt ndi tir mot diém thudc dudng
thdng nay dén mét diém thudc dudng thdng kia. Theo
ngdn nglr clla HHCC, dudng thang la 1-phang, vuéng
goc la truc giao. Do d6, duding thang MN chinh 1a dudng
vudng goc chung cla hai 1-phédng A, A; khoang cach
MN chinh [a khodng cach giia hai 1-phéng 4, 4, hay MN
=d(M,N)=d(a, 4,).

3) Sau khi hudng dan cho SV tim hiéu néi dung
dinh thac Gram, gidng vién hudng dan SV tim hiéu noi
dung khoang cach t& mét diém dén mot m-phéng:
Cho moét diém [ va m phdng o qua diém S va ¢6 phuong

a=(d,,i,,..,a,) Khido, ta co: B
1y~ ST TSD ()
Gr(u,,u,,...4,)
Dé SV ndm viing dugc khodng cach tir mot diém
dén mot m - phédng, gidng vién yéu cdu SV tién hanh
ddc biét hod nodi dung trén. SV sé thdy: Néu m = 1 thi
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1-phang a 13 dudng thang. Ly vécto & = 0 thudc @, ta

Gr(é,&?) 257 —(e SIY?
Gr(@) &2

Gid st trong muc tiéu truc chudn, cho diém | co toa

co: dz(l,a):

(2)

do (x1 ,x7 .. .S) va dudng thdng a c6 phuong trinh:

Y =b _xy—b _ X, —b,

a a, (43

n

Khi d6, ta c6 thé chon S(b,, b,...
Do do, ta c6 (2)

i n i 2
Zaf Z (xf) #7,)2 —(Z a (x,Q ~b,-)]
dz([’a): =1 =l . =1 (3)

2
Z“i
i=1

b)va éla,ay,....a,).

T h

+HVEin =2, 10 (3) ta cod:

2
) (u]2 + ag)((x,o -b,)z + (x(z) —hz)z)—<al(x:) ~by)+ az(xg ~l72)>
d=(l,a)= -

(a,2 + azz)

‘aZ(x1 -b))— al()c2 by)

\/a]z +ad?

la ¢dng thic tinh khodng cach tr mét diém dén
mot dudng thing trong mat phang da dugc trinh bay
trong chuong trinh sach gido khoa I&p 10.

+) Véi n = 3, tr (3) ta cd cong thic tinh khodng
céch tir mot diém dén mét dudng thing trong khéng
gian.

4) Gidng vién hudng dan SV nghién clu ndi dung
khodng cach gitra hai phéng'

RS) |

2

) Gr(i,,u,,..., 4,

Trong d6: R thudc phang e va S thudc phang B.

DE SV thdy dugc mai quan hé gida ndi dung kién
thic khodng cach gitra hai phdng vai cac kién thic & phd
thong, gidng vién t6 chic cho SV tim hiéu nhu sau:

- Néu « va B la hai 1-phdng song song hay o va B
1a hai dudng théng song song thi khoang cach gida hai
dudng thang song song chinh 1a cac khoang cach ti mot
diém dén mét duding thing trong méat phéng va trong
khong gian da biét & trudng phd thong.

- Néu a va § a hai 1-phdng khéng song song trong
khéng gian hay a va B 1a hai dudng thing chéo nhau
trong khéng gian thi khodng céch gitta hai dudng thing
chéo nhau chinh la cac khodng céch gilta hai dudng
théng chéo nhau da biét  trudng phé théng.

5) Giang vién hudng dan SV nghién ctiu ndi dung
khodng cach ti mot diém dén mot siéu phang: Gid s

Do dd, tacod(J,a) =

Gr(ii,,T,,....0

m?
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ddi voi muc tiéu truc chudn siéu phdng o ¢é phuong trinh

+a,x, =0vadiém | co toa do (x),x),..x").

Xy + ayx, + X

Khi do, ta cé:

n 0
)
2.4,
i=1
"
2
S
i=1

DE SV ndm ving dugc khodng cach to mot diém
dén mot siéu phang, gidng vién yéu ciu SV tién hanh
dédc biét hod ndi dung trén. Khi d6, SV sé thay:

- Trong khong gian 2 chiéu {n = 2), dudng thing

+ay

d{l,a)= (5)

0 0
N n o 2 N . Xy +drX, 4
la mét siéu phing. T (5) ta 6 d(/, ) :—“—)—7—’—ﬁ.
{
+ay

Day la cong thuc tinh khodng cach tir mét diém I(x],x3)

dén mét dudng thang ax + ay + a, = 0 trong chuong
trinh Hinh hoc 1ép 10.

-Trong khéng gian 3 chiéu (hay n = 3), mat phang la
mot siéu phang. Tur (5) ta ¢d
alxlo + azx(,) + a;x? +ay

0 0
\/a] + 517 +ay

tinh khoang cach tirmot diém I(x, x¥, x¥) dén moét duong
thdng a,x + a,y + a,z + a, = 0 trong chudng trinh Hinh
hoc I&p 12.

2.2. Két qud thiy nghiém su pham

PE& kiém nghiém, danh gia tinh hiéu qua cla két
qua nghién clu clia bai bdo, ching t6i da tién hanh
thit nghiém su pham doi véi SV K48 tai l6p hoc phan
Hinh hoc Afin va Hinh hoc Euclid-2-14 (N02), Khoa Toan
- Truding Bai hoc Su pham - Pai hoc Thai Nguyén theo
dung chuong trinh dao tao ndi dung Khodng cdch gitra
hai ¢di phdng dugc hoc trong hoc ki 2 véi phan phéi
chuong trinh néi dung bai Khodng cdch gitra hai cdi
phdng trinh bay trong 6 1iét (3 tiét li thuyét va 3 tiét bai
tap). Chung t6i da tién hanh day thd nghiém su pham
vao ngay 6/3/2015. Qua qud trinh thd nghiém su pham,
chung t6i da c6 nhing trao d6i v&i SV 16p thir nghiém,
két qua thu dugc nhu sau:

- Viéc gidng vién t6 chiic DH ndi dung Khodng cdch
gitia hai phdng theo hudng gan lién véi kién thic Toan
hoc & truding phd thong da gitip cho SV ndm ving dugc
noi dung cac kién thiic dudng vudng goéc chung cla hai
phang, khoang cach t& mét diém dén mot m-phidng,
khodng cach gitta hai phéng va khodng cach tor mét
diém dén maot siéu phang,... SV thay dudc méi quan hé
gilta cac ndi dung d6 véi cac kién thiic dudng vudng goc
chung gitta hai dudng thing chéo nhau, khodng céch
tl mot diém dén mét dudng thing trong mit phéng va
trong khong gian, khodng cach ti mét diém dén mot
mit phang, khodng cach gilta hai duding thdng chéo
nhau trong chuong trinh Toan phd théng.

d(l,a)= .Day la cong thic

(Xem tiép trang 41)



