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SINH VI EN SU PH4M lOAN 

1. van de 
Hlnh hQc Ia mon hQC phan tfch day au CO sa Toan 

hQc va giup sinh vien (SV) hieu sau sac hem nhung n(li 
dung Toan hQc a truong pho thong. Giang vien giang 
d9y cac b(l mon hlnh hQc cao cap (HHCC) can thuong 
xuyen to chuc ho<:~t a(lng cho sv tien hanh a~c bi~t h6a 
cac ket qua c6 auqc trong HHCC. Qua a6, sv thay duQ'c 
m6i lien quan giva n<?i dung kien thuc HHCC vai cac kien 
thuc hlnh hQC a truong pho thong va nam VVng CaC kien 
thuc ve HHCC [1]. 

Thong qua vi~c d<:~y hQc (DH) n(li dung Khocmg 
each giua haiphOng cho SV su ph<:~m Toan theo huang 
gan lien vai kien thuc Toan hQC a truong pho thong, SV 
thay duqc m6i quan h~ giua n(li dung HHCC n6i rieng va 
n(li dung Toan hQC cao cap n6i chung vai n<?i dung mon 
Toan a truong pho thong. 

2. DH n('li d1.1ng khoimg each giua hai phang theo 
huc1ng gan lien v«1i kien thuc Toiin lu;»c pho thong cho 
SV su ph~m loan 

2. 1. DH ni)i dung kholmg akh gi{(a hai phang 
thea hu'«1ng gan lie'n v«1i kien thuc roan it trllimg 
ph6 thOng cho Toan 

N(li dung khoang each giua haiphOng trong giao 
trlnh Hlnh hQC Afin va Hlnh hQC Euclid OUQ'C giimg d<;Jy 
cho SV Toan a cac truong su ph9m [2] bao gom djnh 
nghia ve khoang each giua hai phang, djnh nghia duong 
vuong g6c chung cua hai phang, hai djnh If lien quan 
den cac tfnh chat cua duong vuong g6c chung cua hai 
phang, ajnh thuc Gram, khoang each tu m<?t diem den 
m<?t m phang, khoang each giva hai phang va khoang 
each w m<?t diem den m<?t sieu phang. f)e sv thay OUQ'C 
m6i lien h~ giva kien thuc HHCC vai cac kien thuc a 
truong ph6 thong, giang vien tien hanh DH n(li dung 
Khoang each giUa haiphOng cho SV nhu sau: 

1) Giang vien cho SV lam quen vai hai djnh nghia 
khoang each giva hai cai phang va duong vuong g6c 
chung hai phang 

Djnh nghia khoang each giva hai phang: Khoang 
each giUa hai philng a va {3 trang kh6ng gian Euclid E", kf 
hi~u d(a, {3) Ia s6: 

d(a,fJ) = inf d(M, N). 
Mc=a 
Nc=fJ 

- f)jnh nghia duong vuong g6c chung hai phang: 
Duong thOng Ll goi Ia auong vu6ng g6c chung cua hai 
phOng a va ~ neu Ll tnjc giao vdi ca a va ~vaLl cat ca a va ~. 

TS. IRAN Vl~l CU'ONG - TS. DO TRINH 
l'ii}C Thai 

De sv hieu r6 hem n(li dung hai ajnh nghia tren va 
thay OUQ'C m6i quan h~ vai cac kien thuc a a hQC a truong 
pho thong, giang vi en dan dat cho sv thay: Trang kh6ng 
gian 3 chieu, cho hai auong thOng cheo nhau Ll

1 
va Ll

2
• M(Jt 

auong thOng cat hai auong thOng Lll, Ll2 aa cho va cung 
vu6ng g6c vdi hai auong thong a6 gQi Ia auong vu6ng 
g6c chung cua hai auong thOng Ll

1 
va Ll

2
• Theo ngon ngv 

cua HHCC, auong thang Ia 1-phang, vuong g6c Ia tnfc 
giao. Do d6, khai ni~m duong vuong g6c chung cua hai 
duong thang cheo nhau trong khong gian 3 chieu chfnh 
Ia khai ni~m duong vuong g6c chung cua hai 1-phang 
trong khong gian 3 chieu. 

2) Duai slf huang dan cua giang vien, sv nghien 
cuu n(li dung hai djnh If 

Djnh If 1: Neu 0 Ia auong vu6ng g6c chung cua hai cai 
phOng a va b va giao aiem cua Ll vdi a va ~ Ia Iva J thi d(a, 
~) = d(J, J); f)jnh If 2: Neu haiphOng a va ~ kh6ng c6 aie'm 
chung thi chung c6 auong vu6ng g6c chung, va auong 

vu6ng g6c chung a6/a duy nh6t khi va chi khi ii n j3 = {0}. 
De sv hieu va thay auqc y nghia cua n<?i dung hai 

ajnh If tren va m6i quan h¢ giva cac kien thuc d6 vai cac 
kien thuc Cia hQC a truong pho thong, giang vien huang 
dan SV nhu sau: Trang kh6ng gian 3 chieu, cho hai auong 
thOng cheo nhau Ll

1 
va Ll

2
. M(Jt auong thOng cat hai auong 

thOng Ll
1
, Ll

2 
ao cho fan IUqt tqi M, N va dmg vu6ng g6c 

v6'i hai auong thOng a6 gQi Ia auong vu6ng g6c chung 
cua hai auong thOng Ll

1 
va Ll

2
. f)oqn thOng MN gQi Ia aoqn 

thong vu6ng g6c chung cua hai auong thOng Llr Ll
2 

va MN 
Ia khoang each ngan nh6t n6i W m¢t aie'm thu(Jc auong 
thong nay aen m(Jt aiem thu(Jc auong thOng kia. Theo 
ngon ngv cua HHCC, auong th~mg Ia 1-phang, vuong 
g6c Ia trljc giao. Do d6, duong thang MN chfnh Ia duong 
vuong g6c chung cua hai 1-phang Lll, Ll2; khoang each 
MN chfnh Ia khoang each giua hai 1-phang Ll

1
, Ll2 hay MN 

d(M, N) d(Ll
1
, Ll). 

3) Sau khi huang dan cho sv tlm hieu n<?i dung 
djnh thuc Gram, giang vien huang dan SV tlm hieu n(li 
dung khoang each tu m<?t diem den m<?t m-phang: 
Cho m(Jt aiem Iva m phOng a qua aiem 5 va c6 phuang 

ii = (u 1, u2 , ... , u, ). Khi d6, ta c6: 

,Sf) 
cP(l,a)= _ _ (1) 

Gr(u 1,u 2 , .. ,u,) 

f)e SV nam vCing dUQ'C khoang each tU m(lt diem 
den m(lt m - phang, giang vien yeu cau sv tien hanh 
d~c bi~t hoa n<?i dung tren. sv se thay: Neu m 1 thl 
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1-phang a Ia duong thang. Uiy vee to e ct. 0 thu9c a, ta 

. 12 (
1 

) Gr(e,S/) co: ( (X = -'------'-
' Gr(e) 

Gia su trong m~c tieu true chuan, cho diem I c6 tQa 

d9 (x?, x~, ... x~) va duong thang a c6 phuang trlnh: 

Khi d6, ta c6the chon S(b
1
, b2' ... , b) va e(a1,a2 , ... ,a11 ). 

Do d6, ta c6 (2) 
11 

c{2)x? -hf 
i=l 

doi vdi muc tieu true chuan sieu phOng a c6 ph liang trinh 

a 1x 1 + a2x2 + .. + 0 11 X11 = 0 va die'm I c6 tQa a(! (x? , ... x,~). 
Khi d6, ta c6: 

I'I,a,x;' +aol 
d(l,a) = ,_1 (5) 

11 

L0~~ 
1-1 

De SV nam vung du<;~c khoang each tU m(lt diem 
den m(>t sieu phang, giang vien yeu cau sv tien hanh 
d~c bi~t hoa noi dung tren. Khi d6, sv se thay: 

- Trong khong gian 2 chieu (n 2), duong thang 

, . .. , , . a x0 +a x0 +a Ia mQt s1eu phang. TLI (5) taco d(l,a) = 1 1 2 2 o 

(3) Day Ia cong thuc tinh khoang each W mot diem l(xl1 A) 
den m(>t duong thang c? a"y + a

11 
= 0 trong chuang 

trlnh Hlnh hQc lop 1 o. 
+) Voi n = 2, W (3) ta c6: 

hcxl1 
h1) a1 (x~ -h")[ 

Do d6, ta c6 d(l,a) = ~ -

\jil~ +a; 
Ia cong thuc tfnh kho<'mg each w m9t diem den 

m9t duong thtmg trong mat phang da du<;~c trlnh bay 
trong chuang trlnh sach giao khoa lop 10. 

+) Voi n = 3, W (3) ta c6 c6ng thuc tfnh kho<'mg 
each W m<?t diem den m<?t duong thang trong khong 
gian. 

4) Giang vien huang dan sv nghien cuu n<?i dung 
khoang each giua hai phang: 

d2(a f3) = Gr(ii1,ii 2 , ... ,ii 111 ,RS) (4) 
' Gr(u1,ii 2 , ... ,ii'") 

Trong d6: R thu(lc phang a va S thu(lc phang ~· 
De SV thay du<;~c moi quan h~ giua n(li dung kien 

thuc khoang each giua hai phang voi cac kien thuc a pho 
thong, giang vi en to chuc cho sv tim hieu nhu sau: 

- Neu u. va {3 Ia hai 1-phang song song hay a va ~ 
Ia hai duong thang song song thl khoang each giua hai 
dudng thang song song chfnh Ia cac khoang each w m(lt 
diem den m<?t duong thang trong m~t phang va trong 
khong gian da biet a truong pho thong. 

- Neu a. va {31a hai 1-phang khong song song trong 
khong gian hay a va {3 Ia hai duong thang cheo nhau 
trong khong gian thl khoang each giua hai duong thang 
cheo nhau chfnh Ia cac khoang each giua hai duong 
thang cheo nhau da biet 0 tn.fong pho thong. 

5) Giang vien huang dan sv nghien cuu n(li dung 
khoang each w m<?t diem den m9t sieu phang: Gia su 

• KHOA 

-Trong khong gian 3 chieu (hay n = 3), m~t phang Ia 
mot sieu phang. Tu (5) ta c6 

d(!,a) 

tinh khoang each Wm<?t diem !(xl1 ,x~ ,x~) den mot duong 
thang a,x + a

2
y + a

3
z + a

0 
0 trong chuang trlnh Hlnh 

h9c lop 12. 
2.2. Ket thitnghi?m 
De kiem nghi~m, danh gia tinh hi~u qua cua ket 

qua nghien cuu cua bai bao, chung toi aa tien hanh 
thu nghi~m su ph9m doi voi SV K48 t9i lop hQC phan 
Hlnh hQc Afin va Hlnh hQc Euclid-2-14 (N02), Khoa Toan 
-Truong 8ai hQc Su ph9m - D9i hQc Thai Nguyen theo 
dung chuang trlnh dao t9o n(li dung Khoang each giCta 
hai cai phOng dU<;IC hoc trong hQC kl 2 VOi phan phoi 
chuang trlnh n(li dung bai Khoang each girla hai cai 
phGng trlnh bay trong 6 tiet (3 tiet li thuyet va 3 tiet bai 
t~p). Chung toi aa tien hanh day thu nghi~m su pham 
vao ngay 6/3/2015. Qua qua trlnh thu nghi~m su ph9m, 
chung toi da c6 nhung trao doi voi sv lop thu nghi~m, 
ket qua thu du<;~c nhu sau: 

- Vi~c giang vien to chuc DH n<?i dung Khoang each 
girla haiphOng theo huang gan lien voi kien thuc Toan 
hQC 0 truong pho thong da giup cho sv nam vung duoc 
n(li dung cac kien thuc dl1dng vuong g6c chung cua hai 
phang, khoang each w m<?t diem den m<?t m-phang, 
khoang each giua hai phang va khoang each w m<?t 
diem den m(lt sieu phang, ... sv thay du<;~c moi quan h~ 
giua cac n(>i dung d6 voi cac kien thuc dl1ong vuong g6c 
chung giua hai duong thang cheo nhau, khoang each 
w m9t diem den m<?t dudng thang trong m~t phang va 
trong khong gian, khoang each W m9t diem den m<?t 
m~t phang, khoang each giua hai duong thang cheo 
nhau trong chuang trlnh Toan pho thong. 
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