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1. Oat van de 
Trong xu the aoi m6'i giao d1,1c va aao t~o hi~n 

nay, cte nang cao chat luqng d~y h9c, nguoi giao vi en 
mon Toan can phai hieu biet sau r¢ng ve toan h9c 
n6i chung va n¢i dung chuong trlnh mon Toan (J 

truong pho thong n6i rieng. Kha nang nay the hi~n (J 

vi~c giao vien nam vung n¢i dung, chuong trlnh mon 
Toan ?1 truong ph6 thong, c6 kha nang phan tfch, 
nhln nh~n cac m~ch kien thuc toan tren quan diem 
toan h9C cao cap, qua trlnh ljch SU phat minh va phat 
trien cua n6, c6 kha nang tu duy toan h9c, nhat Ia kha 
nang giai toan. 

Vi~c ngU'oi giao vien c6 Slf hieu biet ve cac kien 
thuc Toan cao cap cung nhU' CQi nguon cua cac n¢i 
dung man Toan trong chuong trlnh pho thong se 
giup cho nguoi giao vi en a6 c6 kha nang: nhln nh~n 
chvong trlnh man Toan (J truong pho thong W m¢t 
tam cao hon, cho phep nhln nh~n cac slf ki~n rieng 
le trong m9t tong the, khai quat; ajnh hvong each 
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h~mh, We Ia nha nghien cuu aa phi hoan canh h6a, 
phi ca nhan hoa, phi thoi gian hoa qua trlnh tim ra 
kien thuc a6. 

Tri thuc chve1ng trlnh: Tri thuc khoa hqc phai 
thong qua qua trlnh sang lqc moi tr?J thanh chuong 
trlnh quy ajnh trong sach giao khoa, n6 Ia aoi tUQ'ng 
cua d~y h9C. 

Tri thuc phuong phap: Ia moi truong truyen th1,1 
cua thay va linh h9i cua tro. De a~t aU'Q'C mvc tieu, 
ngvoi giao vi en phai to chuc l9i tri thuc chue1ng trlnh 
theo kha nang su ph9m cua mlnh voi nhung rang 
bu¢c cua lop hQC. 

3. Qua trlnh chuy~n h6a tri thuc khoa h9c 
thimh tri thUC phu'O'ng phap trong d~y h9c mon 
Toan Cl truang ph6 thong 

De h9c sinh ?1 truong pho thong c6 the linh h9i 
OU'Q'C n¢i dung cac tri thuc toan h9C hl~n a~i, cac tri 
thuc vua ae c~p Ci tren phai trai qua hai qua trlnh 
chuyen h6a nhu sau: 

giai quyet cac bai toan 
pho thong tU each giai 
quyet trong Toan cao 
cap, sau a6 chuyen aoi 
ngon ngu, chuyen h6a 
sv ph<:~m sang each giai 
ph6th6ng; ... 

Tri thU:c chuong trinh 
(Ki~n thuc trong sach giao khoa) 

Tri thuc phuong phap 
(Tri thuc truyen thv) 

NgVoi giao vi en can 
nam vG'ng cac CO' s(J toan 
h9c hi~n d~i CUa kien 
thuc mon Toan trong 
chvong trlnh pho thong 

Sang lQc qua thvc tiSn, 
qua moi trucmg su ph~m 

huang phap d~y hQc phu 
hqp v&i d6i tuQTig d~y hQc 

nhv: T~p hQ'p, Anh X(,!, Cau true a~i so, Giai tfch ... c6 
kha nang v~n d1,1ng cac kien thuc cua Toan cao cap de 
soi xuong Toan SO' cap trong chVO'ng trlnh pho thong, 
nhln nh~n cac m~ch kien thuc toan (J pho thong tren 
quan cMm Toan cao cap. De lam tot van de nay, giao 
vien nganh SU' ph~m Toan can c6 kien thuc ve cac 
bvoc chuyen h6a sv ph~m bao gom tri thuc khoa h9c 
- tri thuc chvong trlnh- tri thuc phvong phap, thong 
qua ho~ d¢ng chuyen aoi ngon ngG'. 

2. Mot so khai niem 
Tri thuc khoa hQc: Ia nhung thu¢c tfnh ban 

chat, nhung quy lu~t ella hi~n t~i khach quan -Ia aoi 
tvqng nghien cuu cua nh~n thuc. Khi thong bao mot 
kien thUc, cac nha nghien cuu giao due aa the hi~n 
n6 (j dC,~ng tong quat nhat theo quy ta~ dien oat hi~n 
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- Qua trlnh thu nhat: Cac tri thuc toan hoc hi en 
a~i avqc chuyen h6a thanh tri thuc chvong trinh, d6 
Ia n¢i dung cac kien thU'c toan h9c trong chuong trinh 
sach giao khoa pho thong hi~n hanh. De lam auqc 
aieu 06, cac nha nghien CUU giao dl,JC toan hqc phai 
tien h1mh tlm hieu, nghien cuu n¢i dung toan h9c 
hi~n hanh, bien t~p l;;~i theo nhung m<;Kh kien thuc 
toan h9c nhat d!nh, tien hanh sang lqc qua thlfc tien, 
qua moi trvong sv ph~m de avqc nhung n¢i dung 
toan hqc phu hqp voi trlnh a¢ nh~n thuc chung cua 
moi lua tuoi h9c sinh sao cho dap ung avqc cac mvc 
afch, yeu c€iu ve m~t n¢i dung can d9t auqc; 

- Qua trlnh thu hai: Cac tri thUc chuang trlnh 
avqc chuyen h6a th~mh cck tri thuc phvong phap. De 
lam OU'Q'C aieu a6, ngvoi vien din phai can cu 



vao d~c diem cua tung doi tu<;tng h9c sinh, n¢i dung 
chudng trlnh mon h<;>c, dieu ki~n e<1 so v~t chat ph1,1c 
vu cho ho~t d¢ng giimg d~y ... de c6 the ll,l'a ch9n 
a~c;1C nhG'ng phU'dng phap d~y hQC, hlnh thuc d~y hQC 
thfch h<;tp sao cho h9c sinh c6 the linh h¢i duc;tc cck 
n¢i dung kien thuc d6 duc;tc trlnh bay trong sach giao 
khoa, biet v~n d1,1ng cac kien thuc d6 de giai quyet cck 
dqng toan lien quan. 

Tu d6 cho thay, nguoi giao vien dong vai tro 
quan tr9ng trong khau thu hai cua sl,l' chuyen hoa su 
pht;~m, theo tac gia du<;tc bieu dien thong qua s<1 do 1 
(trang 20). 

Tu s<1 do tren cho thay, giao vien man Toan o 
truong pho thong se khong dc;~y nguyen dqng tri 
th\Jc khoa h<;>c hay tri th\Jc chudng trlnh ma din 
phai chuyen hoa tri th\Jc chu<1ng trlnh thanh tri 
th\Jc phudng phap. Nam vung tri thuc khoa h9c 
Ia m¢t ctieu ki~n can nhung chua au de dam bao 
cho nguoi giao vien c6 duc;tc m¢t ket qua dc;~y h9c 
tot. Nguc;tc lqi, du c6 phu<1ng phap d~y h<;>c tot ma 
khong nam vung ban chat nhung trl thuc khoa 
hqc duc;tc de c~p trong tiet giang thl gio giang se 
khong duc;tc "sau". De gio dqy duc;tc hi~u qua, cuon 
hut duc;tc nguoi h9c vao tiet dc;~y, ngvoi giao vien 
ngoai vi~c nam vung ban chat, c¢i nguon cua moi 
n¢i dung duc;tc trlnh bay trong chu<1ng trlnh pho 
thong can phai c6 nang ll,l'c sv phc;~m trong chuyen 
h6a cac d<;~ng tri thuc. Nang ll,l'c sV ph<;~m nay can 
duc;tc chuan bi ki Iuong thOng qua vi~c giang dii~Y 
t<;~i cac trvong d<;~i h9c sv ph<;~m. 

De rna ta cho sv chuyen h6a giua cac d<;~ng tri 
thuc, thay dvc;tc moi quan h~ giua cac d<;~ng tri thuc 
tren, chung ta xet m¢t so vi d1,1 sau: 

Vi dv 1: Sl,l' ch uyen h6a tri thuc Gioi h<;~n cua ham 
so tU tri thuc khoa h9c th~mh tri thuc phV<1ng phap: 

- Tri thuc khoa h9c: Trong Toan cao cap, khai 
ni~m Gioi h<;~n cua ham so duc;tc djnh nghia nhv sau: 
"Cho ham so f xac djnh tren t~p X c R va x

0 
Ia m¢t 

diem t~;~ cua t~p X. So thl,l'c L e R dVc;tc g9i Ia gioi hiiln 
CUa ham SO f khi X dan den X

0 
neu "e > 0, 3o(e) > 0: "X 1 

X rna 0 < lx- x0l < o ==::> lf(x)- Ll < e" (Sach Toan cao d3p, 
T~p 2, Giai tfch- Ham m¢t bien, NXB Giao d~;~c, 1998). 

- Tri thuc chV<1ng trlnh: Tuy nhien, khi dua khai 
ni~m Gioi h<;~n cua ham so vao trong Sikh giao khoa, 
khai ni~m nay dvc;tc djnh nghia nhv sau: "Cho khoang 
K chUa diem x0 va ham soy= f(x) xac d!nh tren K ho~c 
tren K\{x

0
}. Ta n6i ham soy= f(x) c6 gioi h<;~n Ia soL khi 

X dan toi X0 neu day SO (X ) bat kJ, X E K\{X } Va X -t X , 
n n 0 n 0 

ta c6 f(x")-+ L" (Sach giao khoa Dii~i so va Giai tfch 11, 
NXB Giao d~;~c, 2007). 

Ve mat toan hoc, khai niem Gioi han cua ham so 
dvc;tc djnh nghia theo ngon ~gu d- e ·tv<1ng duang 
voi djnh nghia theo ngon ngu day. Dieu kh<k bi~t 

1trong hai djnh nghia tren chfnh Ia khai "diem 
t1,1" (diem gioi h~n) trong dinh nghia thu haL Khai 
ni~m "diem tv''l\riay Ia m¢t khai ni~m cua Topo tren 
khong gian R. Khaiini~m nay dvqc d!nh nghia trong 
Toan cao cap Ia: "x0 c R duc;tc 99i Ia diem t1,1 cua t~p 
hc;tp A neuva chi neu "t > 0, {A\ {xJ) n (x

0
- e; x

0 
+ t) 

:;t:. 0", trong d6, khoang (xo- e; xo +E) 99i Ia e-lan c~n 
cua x

0 
va dVc;tc kf hi~u Ia U.(x0). Ta biet rang~iem t1,1 

c6 the thu¢c ho~c khOng thu¢c t~p hc;tp A. Nhv v~y, 
chung ta thay da c6 sl,l' b6 qua tinh chinh xac trong 
dinh nghia nay vl khai ni~m diem tv khOng the trlnh 
bay m¢t each chinh xac, tvong minh cho hqc sinh 
hieu duc;tc. Do d6, khi d<;~y khai ni~m Gioi h~n cua 
ham so, nguoi giao vien can ctva ra cac vi d~;~ yeu diu 
h9c sinh tfnh gioi h~n cua ham so t'ili m¢t diem lien 
quan den d~c diem cua diem t1,1 c6 the thu¢c ho~c 
khong thu¢c t~p xac djnh. 

- Tri thuc phv<1ng phap: Tu khai ni~m Gioi h~n 
cua ham so, giao vien c6 the truyen th1,1 cho h9c sinh 
tri thUc phV<1ng phap de v~n dvng khai ni~m nay vao 
giai quyet m¢t so dii~ng toan sau: 

+ D<;~ng 1: Su dvng djnh nghia, chung minh ham 
soy = f(x) c6 gioi h<;~n Ia L khi x dan toi x

0
• 

BVoc 1: Tim t~p xac djnh 0 cua ham soy= f(x). 
Bvoc 2: Gia su (xn) Ia m¢t day so bat kl, xn thu¢c 0 

kh<kX0 vaxn-tX0• 

Bvoc 3: Tlnh lim f(xJ 
Bvoc 4: So sanh neu lim f(x ) = L thl ket luan n • 

lim f(x) = L. 
X~Xo 

+ Dii~ng 2: Su d~;~ng djnh nghia, chUng minh ham 
soy= f(x) khong ton t'ili gioi h~n khi x dan toi x

0
• 

Bvoc 1: Tim t~p xac djnh 0 cua ham soy= f(x). 
BVoc 2: Ch9n hai day so khac nhau (a) va (b) 

tho a man an' b n thu¢c D va khac xo: an-+ Xcr b n-+ Xo. 
Bvoc 3: ChU'ng minh lim f(a") :t: lim f(b") ho~c 

chung minh m¢t trong hai gioi h~n d6 khong ton t<;~i. 
Vi d1,1 2: 0 cac trVong su ph<;~m, sinh vien dVc;tc 

gioi thi~u ve quy tac lopitan de tfnh gioi h<;~n cua ham 
so. N¢i dung nay khong dVc;tc dVa vao trong chUdng 
trlnh pho thong. D~ v~n d~;~ng duc;tc quy tac nay de 
tinh gioi h<;~n bang kien thuc pho thong ta phai lam 
nhvthe nao? 

C6 the thay moi lien h~ nhv sau: Gia suf(x), g(x) Ia 
cac ham so lien tvc tren khoang K chua diem a. . 

- Neu f(a) = g(a) = o thl lim f(x) =!:(a) 
(theoquytaclopitan). Ha g(x) g (a) 

Giao vien c6 the hvong dan hqc sinh tlm each 

b·"' -*"'"li·mf(x) "*"' · h!f • d "* k"" 1en uOI -- ue co t ~:: van ung uuac 1en 
Ha g(x) · · · 

thuc tren nhv sau: 
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f(x)- f(a) f(x) f(a) 
f( ) lim - '( ) Iim-x- = lim x-a <->a x-a f a 

x->a g(x) x-->a g(x)-g(a) =Jim g(x)-g(a) = g'(a) 
x-a x-ta x-a 

(theo djnh nghia 8c;~o ham). 
- Neu f(a) = g(a) = b thl 

lim f(x)- g(x) = f'(a)- g'(a) 
x-M X-Q 

(theo quy t~c lopitan). 
Giao vien c6 the huong dan hqc sinh tlm each 

bien doi 

1
. f(x)- g(x) 
lffi .:......;__;,___;;;;_..;_;_ 

x-ta x-a 

de c6 the v~n d1.,mg duqc kien thuc tren nhu sau: 

lim f(x)- g(x) = 
x-ta x-a 

= lim[f(x)- f(a) 
x-ta x-a 

g(x)- g(a)] 
x-a 

= lim f(x)- f(a) 1
. g(x)- g(a) 
tm..:::.-.:.--'-__;;;;;_.:......:... 

x-ta x-a x-ta x-a 

= f'(a)- g'(a) 

Vi~c v~n dt,mg cck kien thuc tren, hqc sinh c6 the 
tfnh dlic;tc gioi hc;~n cua nhung ham so phuc tc;~p han 
so voi cck bai toan cta duqc trlnh bay trong siich giao 
khoa va sach bai t~p hi~n h~mh. 

VI dv 3: Moi lien h~ giua phuang phap tlm hlnh 
bao cua m¢t hq duong voi bai toan chung minh m¢t 
hQ duong luon tiep xuc voi m¢t duong cong co d!nh? 

0 trUO'ng pho thong, chung ta da biet bai toan: 
"Chung minh r~ng: HQ dUO'ng cong (dm): 2mx + (1 -
m2}y- 1 - m2 = o, m Ia tham so, luon tiep xuc voi m¢t 
duong cong co d!nh". Day chfnh Ia bai toan tlm hlnh 
bao cuahQ dUO'ng cong (dm). Vl v~y, voi phUang phap 
tlm hlnh bao duqc gi6'i thi~u trong chuang trlnh hlnh 
hQc vi. phan 6 b~c Dc;~i hqc, nguoi giao vien c6 the 
nh~n ra duqc ctuong cong co ajnh can tlm Ia duong 
tron dan vj. 

Ckh tlm hlnh bao cua hQ duong cong F(x, y, m) 
= 0 (m Ia tham so) Ia ta tien h~mh khu tham so m tU' he 
phuang trlnh: · 

{F~x,y,m) = 0 
~(x,y,m)= 0 

V~n d~ng each lam tren vao bai toan tren, ta c6 
h~ phuang trlnh: 

/{2mx +(1-m2)y-1- m = 0 (2) 

2x-2my- =0 (1) 

X 
Tu (2) ta c6 m = --

1
, the vao (1) va rut gqn ta duqc: 

y+ 

::'1 + (y:1)' }-1- (y:1)' ~o 
<::::> xz + l = 1 . 
V~y hQ duong cong (dm) luon th~p xuc voi duong 

tron dctn vj nam trong m~t phang tqa d¢ Oxy. 
Nguoi giao vien khong the gioi thi~u cho h9c 

sinh pho thong each lam nhutren ma d3n dien dc;~t IO'i 
giai cua bai toan b~ng cac tri thuc pho thong. Chang 
h<;m, giao vien c6 th€ cho h9c sinh thl!c hi~n nhung 
ho<;~t dqng sau: 

- Dl! doan duong cong co djnh can t1m b~ng 
each xet mqt vai trUO'ng h<;tp d~c bi~t cua (dm) ung voi 
m = o, m = -1, m = 1? (Ket qua dlf aoan Ia (dm) luon tiep 
xuc voi duong tron dan vl); 

-ChUng minh (dm) luon tiep xuc voi duong tron 
don vj?... 

Trong qua trlnh giang dc;~y 6 cac trliO'ng sli 
ph<;~m, can lam cho sinh vien thay duqc moi lien 
h~ giCta nqi dung kien thuc Toan cao cap vua duqc 
hQC v6'i n¢i dung Toan SC1 cap duqc trlnh bay trong 
chuang trlnh pho thong. Vi~c n~m dlic;tc moi lien 
h~ nay se giup sinh vien c6 kha nang v~n dl,lng kien 
thuc Toan cao cap de soi sang Toan sct cap va biet 
each to chuc cho hqc sinh con duong kham pha tlm 
kiem cac n¢i dung kien thuc, nguoi giang vien c6 
the tien hanh m¢t so ho<;~t dqng nhu sau: 

- Nghien cuu moi quan h~ giCta phan kien thuc 
Toan pho thong voi co sa If thuyet trong Toan cao 
cap va Toan sa cap dU<;tc trang bj6 trliong sli ph<;~m; 

- Su d1,mg g6c nhln va ngon ngu cua Toan cao 
cap de phan tfch kien thuc mon Toan pho thong, 
nh~m thay ro bim chat sau s~c ve khoa hqc toan hqc, 
phat trien lop cac bai toan moi cho toan pho thong 
thong qua ho<;~t d¢ng bien doi doi tuc;tng; 

-Thong qua ho~t d¢ng chuyen .d6i ngon ngu de 
tien hanh chuyen h6a su ph9m tri thuc khoa hqc- tri 
thuc chuong trlnh - tri thuc phuong phap. 

4.Keth.s~n 
De giup cho sinh vien nganh su phc;~m Toan c6 

the tra thanh nhung nguoi giao vien c6 nang h,tc 
trong tuctng lai, qua trlnh dao t90 6 cac trliong su 
ph~m can giup cho sinh vien thay duqc moi quan h~ 
m~t thiet giCta Toan cao cap va Toan so cap. Vi~c d9y 
hqc Toan SC1 cap phai nham ffil,IC tieu giup cho ngUoi 
hQC CO mqt nen tang vung chik nhung nQi dung 

(Xem tiep trang 40) 


