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Abstract: This paper presents an approach to teaching the topic of three
conicsections (ellipse, hyperbola, and parabola) in Grade 10 Mathematics
with the aim of developing students’ mathematical thinking and
reasoning competence, in alignment with the 2018 Mathematics General
Education Curriculum of Vietnam. Based on a review of studies related
to mathematical thinking and reasoning competence, an analysis of the
curriculum requirements, and an examination of the content of the topic
of three conic sections, the paper proposes three teaching measures: 1)
Designing learning situations to develop students’ analytical, synthetic,
and mathematical reasoning skills; 2) Designing learning situations
to foster generalization; 3) Designing learning situations to foster
specialization. These measures are illustrated through specific teaching
situations within the topic of three conic sections and contribute to
the development of students’ mathematical thinking and reasoning
competence.

Keywords: Three conic sections, mathematical thinking and reasoning
competence, thinking operations, Grade 10 Mathematics teaching.

DAY HOC CHU PE BA PUONG CONIC THEO HUGONG PHAT TRIEN
NANG LUC TU DUY VA LAP LUAN TOAN HOC CHO HOC SINH

Pham Vin Quy

Email: phamvanquycqt@gmail.com

Truong Trung hoc pho thong Hung Vuong
buong Cach Mang Théang Tdm, khu phé Pha My,
phuong Binh Phudc, Thanh phd Dong Nai,

Viét Nam

Nhan bai: 15/11/2025

Chinh stra xong: 16/6/2026

Chép nhan dang: 10/5/2026

Xuét ban: 15/7/2026

1. Dt van dé

Tém tat: Bai viét trinh bay viéc day hoc chu d¢é Ba duong conic (Elip,
hypebol, parabol) & Toan 10 theo huéng phat trién nang luc tu duy va
lap luan Toan hoc cho hoc sinh, phtt hgp véi Chuwong trinh Gido duc
pho thong 2018 mén Toédn. Trén co so tdng quan cic nghién ctru lién
quan dén ning luc twe duy va 1ap ludn Toan hoc, phan tich yéu cau ctia
Chuong trinh Gido duc phd théng 2018 mdn Toén va nghién ctu ndi
dung chu dé Ba duong conic, bai viét dé xuat ba bién phép day hoc
gom: 1) Thiét k& cac tinh hudng day hoc dé ren luyén thao tac phan tich,
tong hop va lap ludn Toan hoc; 2) Thiét ké cac tinh huéng day hoc dé
ren luyén thao tac khai quat héa; 3) Thiét k& cac tinh huéng day hoc dé
rén luyén thao tac dac biét hoa. Cac bién phap duoc minh hoa thong
qua nhitng tinh hudng day hoc cu thé trong chu dé Ba duong conic va
gOp phan phat trién nang luc tu duy va lap luan Toan hoc cho hoc sinh.

Tt khoa: Ba dwong conic, nang lwc tw duy va ldp ludgn Todn hoc, thao tic tw
duy, day hoc Todn 10.

hoc trong nhitng bdi canh khéac nhau. Piéu nay cho

Tu duy va lap luan dugc xem la mot trong nhiing
thanh phan c6t 16i cia nidng luc Toan hoc. Polya
(1945) cho réng, day hoc Toan can cha trong phat
trién tu duy gidi quyét van dé ctia hoc sinh thong
qua cac hoat dong tim toi, phan tich va suy luan
Toan hoc. Theo OECD (2023), lap luan Toan hoc gitt
vai tro trung tam trong nang luc Toan hoc, gitp hoc
sinh giai thich, danh gid va dua ra cac két luan Toan
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thay, viéc phat trién nang luc tu duy va lap luan Toan
hoc 1a mot yéu ciu quan trong cua day hoc Toan &
truong pho thong.

Nhiéu nghién ctu trong va ngoai nuéc da khang
dinh vai tro quan trong ctia tu duy va lap luan trong
day hoc mén Toan. Theo NCTM (National Council
of Teachers of Mathematics - Hoi dong gido vién
Toan Quéc gia Hoa Ki, 2000), viéc hoc Toan can tao



co hoi dé hoc sinh hinh thanh gia thuyét, xay dung,
danh gia va chtiing minh cac 1ap ludn Todn hoc. Niss
(2003) cting nhan manh réng, tu duy Toan hoc va lap
luan Toéan hoc 1a nhiing thanh t6 co ban ctia nang
luc Toan hoc, gitt vai trd quan trong trong viéc hinh
thanh kha nidng phan tich, suy luén va giai quyét van
dé. O Viet Nam, Nguyén Ba Kim (2015), Pham Vin
Hoan, Nguyén Gia C6c va Tran Thuc Trinh (1981)
déu khéng dinh su can thiét cta viéc td chtc cac hoat
dong hoc tap nhdm phét trién tu duy Toan hoc va
lap luan logic cho hoc sinh.

Chuong trinh Gido duc phd thong 2018 dugc xay
dung theo dinh huéng phat trién pham chat va nang
luc nguoi hoc. Trong moén Toan, nang luc Toan hoc
la muc tiéu trong tam ctia qua trinh day hoc va duoc
cau thanh bdi ndm thanh t6 c6t 161, gom: tu duy va lap
luén Toan hoc, mo hinh hoa Toan hoc, giai quyét van
dé Toéan hoc, giao ti€p Toan hoc va st dung cong cu,
phuong tién hoc toan (B Gido duc va Pao tao, 2018).

Sau khi Chuong trinh Gido duc phé thong 2018
dugc ban hanh, nghién ctru vé ndng lyc tu duy va lap
luan Toan hoc da thu hut sy quan tAm ctia nhiéu nha
gido duc. Cac cong trinh chu yéu hudng tdi viéc xac
dinh biéu hién ctia ndng luc nay va dé xuat cac bién
phép phat trién nang lyc thong qua nhimg cht dé cu
thé ctia mon Toan. Mic du da dat duoc nhing két
qua nhat dinh, téng quan ctia Nguyén Thi My Hang
va cong su (2025) cho thady pham vi nghién ctru van
chua bao quét day du cac noi dung cia Chuong trinh
mon Toan phé thong. Trong s6 cac chu dé chua dugce
quan tam, Ba duong conic ¢ 16p 10 la mot khodng
trong nghién ctru dang cha y, khi chua c6 cong trinh
nao tiép can theo huéng phat trién nang lyc tu duy
va lap luan Toéan hoc.

Xuét phat tir khoang trong nghién cttu do, bai viét
tap trung nghién ctu viéc day hoc chu dé Ba duong
conic theo huéng phét trién nang luc tu duy va lap
luan Toan hoc cho hoc sinh 16p 10. Trén co s& xac
dinh cac biéu hién ctia nang luc nay trong day hoc
chu dé, bai viét dé xuat mot so bién phap su pham
nhdm goép phan phét trién nang luc tu duy va lap
luan Toan hoc cho hoc sinh.

2. Phwong phap nghién cttu

Nghién cttu dugc thuc hién thong qua hai phuong
phép chu yéu la phan tich tai liéu va thiét ké gidao duc.
Phuong phép phan tich tai liéu duge st dung nhadm
nghién ctru co s6 1i luan cua nang luc tu duy va lap
luan Toan hoc, cac yéu cau can dat ctia Chuong trinh
Giéo duc phd thong 2018 mon Toan va noi dung ctia
chu dé Ba duong conic. Két qua phan tich la co sé dé
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xéac dinh nhiing biéu hién cda nang luc tu duy va lap
luan Toan hoc can duge cht trong trong qua trinh t6
chtic day hoc chu dé nay. Dya trén cac két qua do,
phuong phap thiét ké gido duc dugc st dung dé dé
xudt cac bién phéap su pham va xay dung céc vi du
minh hoa nhdm gép phan phat trién ning luc nay
cho hoc sinh.

3. Két qua nghién ciru

3.1. Co s6 li ludn ctia vin dé nghién ciru

3.1.1. Ning luc

Khai niém nang luc duoc ti€p can theo nhiéu goc
d6 khéac nhau. OECD (2002) nhan manh ndng luc la
kha ndng dap tng thanh cong cac yéu cau phuc hgp
trong nhiing bdi canh cu thé. Nguyén Quang Uan
(2007) xem néng lyc 1a t6 hop céc thuoc tinh tam 1i
cta ca nhan bdo dam cho hoat dong dat hiéu qua.
Chuong trinh Gido duc phé thong 2018 xac dinh
nang luc la thudc tinh ca nhan duoc hinh thanh va
phéat trién thong qua qua trinh hoc tap, ren luyén, cho
phép huy dong téng hop kién thic, ki ndng va cac
thuoc tinh ca nhan khéac dé thuc hién thanh cong mot
hoat dong nhat dinh. Mdc du c6 nhing céch tiép can
khac nhau, cdc quan niém trén déu nhan manh ning
luc 1a kha nidng huy dong tong hop cac ngudn luc ca
nhan nhdm thuc hién hiéu qua cac hoat dong trong
nhiing diéu kién cu thé. Trong nghién ctru nay, ning
luc duge hiéu la kha ning huy dong téng hop kién
thiic, ki nang va cac thudc tinh ca nhan khéc dé thuc
hién thanh cong mot hoat dong hodc gidi quyét hiéu
qua mot nhiém vu trong nhiing diéu kién cu thé.

3.1.2. Ning lyc tu duy va ldp lugn Todn hoc

Nang luc tu duy va lap ludn Todn hoc duoc
quan tam trong nhiéu nghién ctru vé gidgo duc Toan
hoc. Mic dit c6 nhiing cach tiép can khac nhau, cac
nghién ctru déu nhan manh vai trd cua cac hoat dong
tu duy, lap luan, giai thich va chtng minh trong qua
trinh hoc tap Toan hoc. Theo NCTM (2000), nang luc
tu duy va lap luan Toan hoc thé hién qua viéc nhan
ra rang lap luan va ching minh 1a nén tang ctia Toan
hoc; hinh thanh - khéo sat gia thuyét; phat trién va
danh gia lap luan/chtng minh; lya chon va st dung
cac kiéu lap luan khac nhau. Con theo Gonzalez va
cdng su (2021), nang luc tu duy va lap luan Toan hoc
1a kha ndng két luan, phan tich, danh gia, khai quat
hoa, két noi, tich hop, tim giai phap cho cac van dé.
Theo OECD (2023), trong khung dénh gid Toan hoc
PISA 2022, ndng luc lap luan Toan hoc duoc xem la
thanh t6 trung tdm ctia ndng luc Toan hoc, thé hién
qua kha ndng giai thich, danh gia, dua ra két luén va
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str dung Toan hoc dé giai quyét van dé trong cac bai
canh khac nhau.

Trong nghién cttu vé ning luc Toan hoc, Niss
(2003) dé xudt khung gém tam ndng luc thanh phan,
trong d6 nang luc tu duy Todn hoc va nang luc lap
luan Toan hoc la hai thanh phan quan trong. Nang
luc tu duy Toan hoc thé hién 6 kha nang dat cau hai,
khai quat hoa, ddc biét hoa va nhan dién ban chat
Toan hoc cua van dé. Nang lyc lap luan Toan hoc
thé hién & kha ning theo doi, danh gia va xay dung
céc lap luan Toéan hoc. Céch tiép can nay cho thdy tu
duy va lap luan c6 moi quan hé chit ché trong cau
trac nang luc Toan hoc. Ngoai ra, Yavuz-Mumcu &
Aktiirk (2017) cting cho rdng, ndng luc tu duy va lap
luan Toan hoc bao gdém hai ning luc riéng biét, tuy
nhién hai tac giad nay cling nhdn manh ki niang lap
luan Toéan hoc phai dit trong bdi canh cac qua trinh
cta tu duy Toan hoc va xem lap luan Toan hoc nhu
thanh phan cta qua trinh cua tu duy Toéan hoc.

Céc biéu hién cda tu duy va lap luan Toéan hoc
khong ton tai tach biét ma c6 méi quan hé chit ché
v6i nhau. Céc thao tac tu duy nhu phan tich, tong
hop, khai quat hoéa hay dac biét hoa tao co s dé hinh
thanh caclap luan Toan hoc. Nguoc lai, 1ap luan Toan
hoc gitp kiém ching, giai thich va hoan thién két

qua ctia qud trinh tu duy. Trong khudn khé nghién
cu nay, nang luc tu duy va lap ludn Toan hoc duoc
hiéu theo quan ni¢m ctia Chuong trinh Gido duc ph6
thong 2018 mon Toan. Theo do, nang luc tu duy va
lap luan Toan hoc ctia hoc sinh trung hoc ph6 thong
duoc thé hién thong qua cac biéu hién sau: Thuc hién
duoc tuong d6i thanh thao céc thao tac tu duy, dac
biét phat hién dugc su tuong dong va khéc biét trong
nhiing tinh huéng tuong déi phuc tap va li giai duoc
két qua cua viéc quan sat; St dung duogc cac phuong
phép lap luan, quy nap va suy dién dé nhin ra nhimng
cach thuc khéc nhau trong viéc giai quyét van de;
Neéu va tra 10i dugc cau hdi khi 1ap luan, gidi quyét
véan dé. Giai thich, chiing minh, diéu chinh dugc giai
phép thuc hién vé phuong dién Toéan hoc.

3.2. Mgt s6 biéu hi¢n ctia ning lyc tw duy va lgp
lugn Todn hoc ctia hoc sinh khi day hoc chii dé Ba
dwong conic

Cén ctt vao cac yéu cau can dat trong day hoc chu
dé Ba duong conic Toan 10 va biéu hién ndng luc tu
duy valap luan Toan hoc ctia hoc sinh trung hoc phé
thong theo Chuong trinh Gido duc phé thong 2018
mon Toan, tac gia dé xudt cac biéu hién néi bat cua
ndng luc tu duy va lap luan Todn hoc ¢ hoc sinh khi
hoc tdp cha dé nay nhu sau (xem Bang 1).

Bang 1: Biéu hién néi bit cia nang lyec tur duy va ldp lugn Todn hoc khi day hoc chu dé Ba duong conic

Biéu hién niang luc tu duy va lap luan Toan

Biéu hién niang luc tu duy va lap luan Toan hoc ctia hoc sinh trung hoc

hoc ctia hoc sinh trung hoc phé thong

Thuc hién dugc tuong ddi thanh thao céc
thao tac tu duy, ddc biét phat hién duoc
sy tuong dong va khéac biét trong nhing
tinh hudng tuong d6i phuc tap va li giai
duoc két qua cda viéc quan sat.

phd thong trong day hoc cha dé “Ba dudng conic”

- Chi ra dugc nhitng diém giong nhau, khac nhau gitra elip, hypebol
va parabol thong qua dinh nghia, hinh dang, phuong trinh va céc yéu
to dic trung ctia timg dudng conic.

- Phan tich duge moi lién hé gitra cac yéu t6 dic trung ctia ting duong
conic, ttr d6 nhan dién cac thudc tinh ban chat va diéu kién xac dinh
cta elip, hypebol va parabol.

- Téng hop céc két qua quan sat, so sanh va phan tich; phat hién cac
ddc diém chung dé khai quat hoa thanh khai niém, tinh chat cua Ba
dudng conic, dong thoi thyc hién duge thao tac dic biét hoa trong
nhig truong hop cu thé khi gidi todn dé di tim ra ban chat ctia van deé.

St dung duoc cac phuong phap lap luan,
quy nap va suy dién dé nhin ra nhimng
céch thuc khéc nhau trong viéc gidi quyét
vén dé.

- St dung chting ctt va li 1€ Toan hoc dé giai thich, bdo vé hodc bac bo
mot nhan dinh lién quan dén Ba duong conic.

- Van dung lap luan quy nap va suy dién dé xac dinh cac yéu t6 dic
trung, thiét lap phuong trinh va ching minh tinh chét ctia Ba duong
conic.

- Dé xuat va danh gia cic cach giai khac nhau déi v6i mot bai toan vé
Ba duong conic trude khi dua ra két luan.

Néu va tra 10i dugc cau hoéi khi lap luan,
gidi quyét van dé. Giai thich, chung minh,
diéu chinh duoc gidi phap thuc hién vé
phuong dién Toan hoc.

- Néu va tra 10i duge cau hoi khi lap luan, giai quyét cac bai toan vé
Ba duong conic.

- Giai thich dugc, ching minh dugc, diéu chinh dugc giai phéap thuc
hién khi gidi quyét cac bai toan vé Ba duong conic theo phuong dién
Toéan hoc.
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3.3. M{t sé bién phdp rén luyén ndng luc tw duy
va ldp lugn Todn hoc ciia hoc sinh khi day hoc chii
dé ba dwong conic

3.3.1. Thiét ké tinh hudng day hoc dé rén luyén thao
tdc phin tich, t67ng hop va ldp lugn Todn hoc

a. Muc dich

Gitp hoc sinh nhan dién cac dit kién, xac dinh
moi quan hé gitra cac yéu t6 cua bai toan va lién két
cac két qua thu dugc dé hinh thanh huéng giai quyét
van dé trong chu dé Ba duong conic. Thong qua qua
trinh phan tich, téng hop va st dung cac ching ct,
li 1& Toan hoc dé giai thich, bao vé két luan, hoc sinh
ttmg budc phat trién tu duy logic, ndng luc 1ap luan
va kha nang gidi quyét cac bai toan moi.

b. Cich thyc hién

- Gido vién xay dung céc tinh huéng hoc tap hodc
bai toan c6 van dé vé chu dé Ba duong conic, trong
d6 hoc sinh phai phan tich di kién, xac dinh yéu t&
da biét, yéu t6 can tim va méi quan hé gitta ching.

- Gido vién huong dan hoc sinh téng hop cac két
qua thu duoc tir qua trinh phan tich, thiét lap moi
lién hé gitta cac dit kién cuia bai toan va cac kién thuc
Toan hoc lién quan; tir d6 xay dung hudng giai quyét
phtt hop.

- Gido vién té chtic cho hoc sinh trinh bay loi giai,
gidi thich cac budc thuc hién va st dung céc ching
ctq, 11 18 Toan hoc dé bao vé két luan ctia minh; déng
thoi khuyé’n khich hoc sinh trao ddi, phan bién va
diéu chinh céc lap luan chua phu hop.

c¢. Vi dy minh hoa

Mot cai Céng hinh parabol cao 4 mét, chan Céng
rong 3,8 mét. Mot chiéc xe tai rong 2,4 mét va cao 2,5
mét c6 thé di qua céng dugc hay khong? (xem Hinh 1).

Sau khi cho hoc sinh tim hiéu bai toan, gido vién
t6 chtic rén luyén thao tac phan tich va thao tac tong
hop nhu sau:

- Gido vién yéu cau hoc sinh xac dinh cac dir kién
ctia bai toan gém chiéu cao ctia cng 1a 4m, chiéu

/

4m

Y

P 3.8m _ .
e g

2,4m

Hinh 1: Minh hoa cong hinh parabol va xe tdi.
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rong chan céng 1a 3,8 m, chiéu cao xe tdi 1a 2,5 m
va chiéu rong xe tai la 2,4m. Trén co sé d6, hoc sinh
phan tich méi quan hé gitra cac dit kién va yéu cau
cta bai todan, nhan thdy viéc xét khad niang xe tai di
qua céng can dya trén méi quan h¢ gitra chiéu rong
clia xe tai va bé rong ctia cong tai d cao tuong tmg
v6i chiéu cao cta xe tai. Péng thoi, hoc sinh nhan
dién dugc tinh huéng thuc tién c6 thé dugc moé hinh
héa bang mot parabol, tir d6 xuat hién nhu cau xay
dung phuong trinh parabol trong hé truc toa do
thich hop.

Trén co sd cac két qua thu duoc tir qua trinh phan
tich, hoc sinh lya chon hé truc toa dé thich hop véi
goc toa do dit tai dinh cua parabol, truc Ox trung voi
truc d6i ximg ctia parabol nhu Hinh 2.

Tt cac dit kién cta bai toan, hoc sinh xac dinh
dugc parabol di qua ba diém O(0; 0), A(4,1,9) va B(4;-
1,9), tir d6 thiét lap phuong trinh parabol biéu dién
hinh dang cta céng. Piém C thuoc parabol sao cho
do dai doan CD bang chiéu cao xe taila 2,5 m, suy ra
hoanh d6 cta diém C b:?mg 1,5. Khi da xac dinh duogc
phuong trinh parabol va c6 hoanh do cta diém C,
hoc sinh sé tim dugc tung do cua diém C, tir d6 xéac
dinh dugc bé rong ctia cdng tai vi tri cing chiéu cao
voi xe tai 1a C, qua d6 tra 101 dugc cau hoéi xe c6 di
qua céng duogc hay khong.

Chon hé truc toa do voi goc toa do dit tai dinh
cta parabol, truc Ox trung véi truc d6i xtng cta
parabol nhu hinh 2. Khi d6 phuong trinh cua
parabol c6 dang y* =2px, v6i p > 0. Do parabol di

qua diém dic biét (4,1,9) nén ta tim dugc p= %,

suy ra phuong trinh ctia parabol 1a y* = %x . Goi

C 1a vi tri thudc parabol, D 1a hinh chiéu cta C trén
AB, sao cho d6 dai CD béng véi chiéu cao ctia xe
tdi, do chiéu cao xe tai 1a 2,5 m nén hoanh d6 caa
diém C bang 4 - 2,5 = 1,5. Do diém C thuoc parabol
nén thay x = 1,5 vao phuong trinh ctia parabol ta c6

)
A
L, gmmmmm e e
T c s D
! 2,5
i z
O 1,5 4
—1,9¢-mmmmmmmmeeea T B

Hinh 2: Minh hoa gﬁn hé truc toa Ao Oxy lén céhg hinh
parabol.
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, nhu vay
do rong cua céng tai vi tri béng chiéu cao cua xe tai
. . 1 N
gdp doi do dai CE va bang Z—fm, xap xi bang

2,33 m van nho hon do rong cta xe tai la 2,4 m nén xe
tai sé khong di duoc qua céng parabol.

Qua vi du trén c6 thé thay, phan tich, téng hop
va 1ap luan Toédn hoc c6 moi quan hé chit chg, bd tro
1an nhau trong qua trinh giai quyét van dé. Phan tich
gitup hoc sinh nhéan dién cac d@ kién va méi quan
hé Toan hoc can xem xét; trén co s& do, téng hop
giap hoc sinh lién két cac két qua thu duoc dé xay
dung m6 hinh Todn hoc va hinh thanh huéng giai
quyét bai toan. Tir nhitng két qua cta qua trinh téng
hop, hoc sinh st dung cac ching ct va li 1é Toan
hoc dé lap luén, giai thich va bao vé két luan cua
minh. Thong qua viéc thyuc hién céc hoat dong nay,
hoc sinh dugc ren luyén cac thao tac tu duy va kha
ning lap luan Toan hoc, qua d6 gop phan phat trién
nang luc tu duy va lap luan Todn hoc.

3.3.2. Thiét ké cdc tinh huéng day hoc dé rén luyén
thao tdc khdi qudt hoa

a. Muc dich

Gitp hoc sinh nhén ra nhitng dac diém chung,
cac quy luat va tinh chat Toan hoc thong qua viéc
khdo sat cac truong hop riéng hodc cac bai toan cu
thé lien quan dén elip, hypebol va parabol, tir d6
hinh thanh cac két luan va cong thic mang tinh tong
quat mot cach tu nhién, c6 co so.

b. Cach thyc hién

- Gido vién xay dung céc tinh huéng hoc tap hodc
bai toan cu thé trong chu dé Ba duong conic, yéu cau
hoc sinh khao sat, thuc hién tinh toan hodc giai quyét
nhiém vu hoc tap trén moét s truong hop riéng.

- Gido vién huéng dan hoc sinh so sanh, phan tich
va do6i chiéu cac két qua thu duoc tir nhing truong
hop da khao sat; tir d6 phat hién cac dac diém chung,
cac quy luat hodc moi quan hé Toan hoc 1dp lai.

- Giéo vién t6 chtc cho hoc sinh du doan, phat
biéu két luan tong quat va st dung cac ching c, 1i 16

Toan hoc dé kiém chiing hodc chting minh két luan
d6; dong thoi khuyén khich hoc sinh trao déi, phan
bién va diéu chinh céc nhan dinh chua phu hop.

c. Vi du minh hoa

Gido vién dua ra bai todn sau:

Trong mit phing toa do Oxy cho elip

2 2
(E): ’2‘—5 + % =1. Goi F, F, la hai tiéu diém ctia (E).

1) Tinh tich hai khoang cach tu F, va F, dén tiép
tuyén cua (E) tai dinh trén truc lon.

2) Tinh tich hai khoang céch tir F, va F, dén tiép
tuyén cua (E) tai dinh trén truc nhé.

3) So sanh céc két qua & (i), (i) va rat ra nhan xét.

4) Tinh tich hai khoang cach tur F, va F, dén mot
ti€p tuyén (A) bat ki cua (E).

Sau khi dua ra tinh hudéng hoc tap, gido vién
huong dan hoc sinh tim hiéu dé bai va t6 chtic thuc
hién cac hoat dong hoc tap nhu sau:

Hoat dong 1: Xac dinh cac diém dic biét cta elip:
F,(-4,0), F,(4,0), A,(-5;0), A,(5;0), B,(=3;0), B,(3;0).

Hoat dong 2: Viét phuong trinh tiép tuyén cua
(E) tai A,, B,.

Hoat dong 3: Tinh khoang cach tir F, va F, dén cac
ti€p tuyén cua (E) trong tung truong hop. Két qua
duoc trinh bay trong Bang 2.

Hoat dong 4: Qua Bang 2, ta thay tich khoang
cach tr F, va F, dén céc tiép tuyén cua (E) trong ting
truong hop béng nhau 1a 9.

Hoat dong 5: Hoc sinh du doan két qua trong
truong hop tiép tuyén cua (E) tai diém M(x,y,)
bat ki thudc elip va ching minh du doan béng
lap luan. Gido vién dinh huéng hoc sinh du doan
d(F,A).d (F,,A) =9 va dua ra gidi thich nhu sau: Tiép
tuyén cua (E) tai M(x,y,) bat ki c6 phuong trinh la

(A):%+%= 1 hay 9x,x + 25y,y — 225 = 0.

Khi d6
[-36x, -225|  [36x, 225

d(E,A)d(E,A)= .
(F 4)d(E) JB1x¢ +225y¢ \[81x¢ + 225y

17

Bang 2: Két qud khodng cdch tir F, va F, dén cdc tiép tuyén ciia (E) trong ting truong hop.

Dai tugng

Phuong trinh

Khoang cach

Tich cac khoang cach

Tiép tuyén cta () tai A, (A,):x=5 d(F,A)=9;d(F,A)=1  d(E,A )d(E,A )=9
Tiép tuyén ctia (E) tai B, (A,):y=3 d(F,A,)=3;d(F,A,)=3 d(F,A,)d(E,A,)=9
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2 2
St dung két qua )2(—; + Y0 ~1 varat gon ta co két

qua d(F,A).d(F,,A)=9.

Gido vién t6 chtc cho hoc sinh du doan, phat biéu
két luan téng quét va chtmg minh.
Hoat dong 6: Khai quéat hoa két qua cho elip
2 2
(E) ;X—2+§ =1, (a>b>0). Gido vién huéng dain
a

hoc sinh dy doan tich céc khoang cach tu F, F, dén
mot tiép tuyén bat ki bing b’.

That vay, ta c6 hai tiéu diém cua elip la
F,(-¢;0), E,(c;0) . Tiép tuyén ctia (E) tai diém M(x,,y,)

la (A):M+M:1<::>b2x0x+azy0y—azb2 =0.

a? b’
Tich cac khoang cach F,F, dén (A) la
‘—bzxoc—azbz‘ ‘bzxoc—azbz‘ b4‘x§c2—a4‘

p

Joixga'y; (o raly; b +at(a'yg)
Do Me(E) nén ta c6 b’x; +a’y; =a’b®, khi d6
b* |x; (a2 —bz)—a4 b* ‘azxé -b’x; —a4‘

b*x} +a’ (azb2 - b2xg) b’ (bzxg +a' - azxé)

2

P:

Qua vi du trén, hoc sinh duoc trdi nghiém qua
trinh chuyén tir viéc khdo sét cac truong hop riéng
dén phat hién quy luat, hinh thanh dy doéan va xay
dung két luan téng quat. Trong qua trinh d6, khai
quat héa va lap luan Toan hoc c6 moi quan hé chit
ché voi nhau: khai quét héa gitp hoc sinh hinh thanh
dur doén tir cac truong hop cu thé, con lap luédn Toan
hoc gitp kiém chimg va khing dinh tinh dtung din
cta két luan téng quat. Thong qua cac hoat dong
nay, hoc sinh duoc ren luyén thao tac khai quat hoa,
kha nang lap luén va tu duy Toan hoc.

3.3.3. Thiét ké cdc tinh huéng day hoc dé rén luyén
thao tdc dic biét hoa

a. Muc dich

Gitp hoc sinh lam sang t6 va hiéu sau hon ban
chét cta cac dinh li, tinh chat va cong thuc trong
chu dé Ba duong conic thong qua viéc xem xét cac
truong hop déc biét; tor d6 nhan thady méi lién hé
gitta truong hop téng quat va cac truong hop cu thé.

b. Cach thuc hién

- Gido vién gioi thiéu mot dinh Ii, tinh chat, cong thac
hogc bai toan téng quét trong chti dé Ba dudng conic.

- Gido vién huéng dan hoc sinh xét mot s6 truong
hop didc biét cta dinh 1i, tinh chat, cong thac hodc bai

Pham Vin Quy

toan téng quat bé“mg cach lya chon céc gia tri, diéu
kién hodc vi tri ddc biét; tir d6 xéac dinh céac két qua
tuong tng.

- Gido vién t6 chtic cho hoc sinh ddi chiéu két qua
thu duoc 6 cac truong hop ddc biét véi truong hop
tong quat; tir d6 gidi thich va lam r6 ban chat cta
kién thtic Toan hoc.

c. Vi du minh hoa

Giéo vién phét biéu bai toan tong quat sau:

2 2 )

Cho hypebol (H): - Y__1, véiab>0vadiém

a’> b’
M(x,;y,) € (H). Goi A},A, la hai duong tiém can cta

(H). Chting minh réng tich khoang cach tir M dén hai
duong tiém can cta (H) khong déi.

Gido vien huéng dan hoc sinh giai quyét bai toan
trong truong hop tong quat.

Hai duong tiém can cta (H) la A;: bx —ay =0
Ibx, —ay, |

Va? +b? '

va Ay bx + ay = 0. Khi do dM,A)) =

Ibx, +ay, |
dM,A,)=—F2—2.
Va? +b?
|b2 2.2 2|
Suy ra d(M,A)).(M,A,) = %,
a“+b
2y
do  M(x;;y,)e(H) nén 2-29=1  hay
a’ b?
bzxg —azy(z) =a’b’.
a’b?
Vi Véy, d(M,Al)d(M,A2) = > i3
a“+b

Giao vién huéng dan hoc sinh xét mét s6 vi tri dic
biét ctia diém M trén hypebol. Két qua tinh khoadng
cach tur cac diém nay dén hai duong tiém can duoc
trinh bay trong Bang 3.

Tur Bang 3, hoc sinh nhan thdy cac két qua thu
dugc & nhiing truong hop ddc biét déu phu hop véi
cong thtic téng quéat da chimg minh. Qua d6, hoc
sinh hiéu rd hon y nghia cta két qua téng quét: tich
khodng céch tir mot diém thudc hypebol dén hai
duong tiém can la mot dai luong khong déi, duoc
xac dinh bdi cac hé s6 a va b ctia hypebol.

Qua vi du trén, hoc sinh duogc rén luyén thao tac
dac biét hoa thong qua viéc xem xét cac truong hop
ddc biét cua bai toan tong quat. Viéc doi chiéu két
qua thu duogc & céc truong hop ddc biét vai két qua
tong quat gitip hoc sinh lam sang t6 ban chat cda
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Béng 3: Két qud khdo sdt mot s6 truomg hop dic bigt ciia diém M trén hypebol

Truong hop dac biét Cac khoang cach Tich cac khoang ciach

M, (2;0) “Mv%hﬁ@mw%b% d(Ml,Al).d(Ml,Az)Z%
M, (-2;0) d(szAO:%fd(MerzF% d(M,,A,).d(M,,A,) =%
M, (av/2;b) d(M;,A)) =%, d(M,,A,) = ab;f;)l) d(M,,A)d(M,,A,) =%
M4(a\/5;—b) d(M4,A1)=%,d(M4,AZ)=% d(M4'A1)-d(M4rA2)=%

kién thtc Toan hoc, hiéu 6 hon méi lién hé gitta
truong hop tong quat va céc truong hop cu thé. Qua
d6 gop phan phat trién nang luc tu duy va lap luan
Toéan hoc.

4. Két luan

Nghién ctru da xac dinh mot s biéu hién cta nang
lyc tu duy va lap luan Toan hoc trong day hoc chu dé
Ba duong conic 6 16p 10, dong thoi dé xuat ba bién
phap su pham nhidm tao co hoi cho hoc sinh thuc
hién cac thao tac tu duy nhu phan tich, téng hop,
khai quat héa va ddc biét héa, cting nhu hinh thanh
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