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TOM TAT: Khdi niém ham, ma mét trudng hop riéng la khai niém
ham s6, déng vai trd quan trong néu khéng ndi la dong vai tro
trung tam trong chuong trinh Todn phé théng néi chung va Todn
I6p 11 ndi riéng. Tu duy ham lién hé chat ché vdi khai niém ham
s6 la mét loai hinh tu duy cua toan hoc can dugc rén luyén cho
hoc sinh. Tu duy ham dé cap dén su thay déi va méi quan hé giiia
cac ddi tugng. Trong cac sach giao khoa, néi dung cdc bai toan
thuc t&€ minh hoa cho khai niém ham sé ndi riéng va tu duy ham
noi chung dugc ddc biét chu trong. Tuy nhién, viéc van dung tu
duy ham vao day hoc céc bai todn thuc t€ ham s6 mi va ham sé
I6garit con la viéc lam mdi mé. Bai viét tap trung nghién ciu cac
quan diém cla tu duy, tu duy Todn hoc, tu duy ham. Bai viét dua
ra quan niém, quy trinh cdng nhu cach thdc day hoc rén luyén
mét s6 khia canh déc trung cda tu duy ham théng qua day hoc
cac bai toan thuc t& ham s6 md va ham sé I6garit 6 Iop 11.

TU KHOA: Tu duy, tu duy Toan hoc, tu duy ham, bai toan thuc té&, ham sd mi
va ham sd logarit.
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1. D4t van dé

Khai niém ham la khai niém quan trong trong Todn
hoc khong nhitng cap phd thong ma con & bac Pai hoc
va sau dai hoc. Khinshin phat biéu rang: “Khong c6 khai
niém nao co thé phéan anh nhting hién tuong cua thyc tai
khach quan mot cach truc tiép va cu thé nhu khai niém
twong quan ham. Khong mot khai niém nao c6 thé biéu
hién duoc ré & trong n6é nhitng nét bién ching cua tu
duy toan hoc hién dai nhu khai niém tuwong quan ham”.
Lién hé mat thiét v6i khai niém ham noi chung va ham
s6 ndi riéng 1a tu duy ham. Tu duy ham 1a mot trong
nhiing tu duy Toan hoc thanh phan. Tuy nhién, cho dén
nay, noi ham ctia tw duy ham van chua thyc sy 1 rang.
Mot s6 nha nghién ctru nhan dinh rang, tu duy ham c6
anh huong dén phat trién tu duy logic va tu duy bién
chuing mdt cach tich cuc cho hoc sinh [1].

Trén thuc té, tu duy ham thuong hay bi 1an 16n véi
khai niém ham [1]. Nhiéu gido vién khong 13 tu duy
ham 1a gi? Cac gi4o trinh vé& phuong phap day hoc
Toan ciing it dé cap dén tu duy ham, tham chi khong
dé cap dén tu duy ham nén nhiéu gido vién khong nim
duoc ndi ham mo ta tu duy ham. Bén canh do, tai licu
vé n6i dung tu duy ham nhin chung con it. Nhitng diéu

nay gay kho khin va kho tiép can cho gido vién va hoc
sinh [1].

Bai toan thuc té hién dang dugc chu trong trong
Chuong trinh Gido duc phd thong tong thé nam 2018.
Chuong trinh kém Thong tu 32/2018/TT-BGDDT da
dé cap dén quan diém xay dung chuong trinh nhu sau:
“Chuong trinh Gido duc phd théng bao dam phat trién
pham chat va ning luc nguoi hoc thong qua ndi dung
giao duc véi nhitng kién thire, ki nang co ban, thiét thuc,
hién dai; hai hoa dtrc, tri, thé, mi; chu trong thyc hanh,
van dung kién thic, ki ning da hoc dé giai quyét van
dé trong hoc tap va doi séng”. Chuong trinh Gido duc
phé thong mén Toan nam 2018 nhan manh quan diém:
“Chuong trinh mén Toan cha trong tinh img dung, gin
két vé6i thuc tién hay cac mon hoc, hoat dong gido duc
khac, dac biét vdi cac mon hoc nham thyuc hién giao duc
STEM, gin v6i xu hudng phat trién hién dai cua kinh
té, khoa hoc, doi song xa hoi va nhiing van dé cap thiét
c6 tinh toan cau (nhu bién d6i khi hau, phat trién bén
viing, gido duc tai chinh,...), tao co hdi giup hoc sinh
van dung kién thirc, ki nang va kinh nghiém cua ban
than vao thuc tién mot cach sang tao” [2]. Nhu vy, cac
bai toan thyc tién dang 1a mot trong nhitng ddi tugng
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chu chét ma Chwong trinh Gido duc phd thong téng thé
cling nhur Chwong trinh Gido duc pho thong mén Toan
dé cap.

Tu duy ham va bai toan thuc t& ¢6 mbi quan hé hiru
co, gén b6 chat ch v6i nhau. Mudn giai cac bai toan
thuc té, chiing ta thuong mo hinh héa bai toan dé dua
vé cac cong thire, phuong trinh, bang biéu va dic biét 1
dua vé cac ham s6. Bang cach nay, ching ta biéu dién
duogc ban chét cac dbi tuong cua bai toan, mdi quan hé
glua chung, su phu thudc va su kéo theo ciing nhu hiéu
van dé& mot cach cu thé. Tu duy ham 14 dang tu duy
Toan hoc quan trong khong nhiing giup ching ta phan
tich, dinh huéng ma con gitp giai quyét cac bai toan
thyc t& mot cach nhanh chong va ding dan.

Trén thé gioi va Viét Nam da c6 nhiéu cong trinh ban
vé tu duy ham [3], [4], [5], [6], [7], [8], [9], [10], [11],
[12]. Pong thoi, 6 nhidu cong trinh ban vé toan thuc té
[13], [14],[15],[16],[17], [18], [19]. Tuy nhién, nghién
ciru vé rén luyén mot sd khia canh dic trung cia tu
duy ham thong qua day hoc cac bai toan thuc té ham
s6 mil va ham s6 Logarit & 16p 11 con 1a cha dé chua
c6 nghién ctru. Tu nhiing 1i do trén, chiing t6i tap trung
nghién ctru rén luyén mot sb khia canh dic trung cua tu
duy ham thong qua day hoc céac bai toan thuc té ham s6
mil va ham s6 Logarit o 16p 11.

2. N6i dung nghién cuu

2.1. Quan diém vé tu duy

Phan Thi Kim Ngén quan niém: “Tu duy la mot qua
trinh nhan thttc phan anh nhitng thudc tinh bén trong
thuoc vé& ban chat. nhimng lién hé va quan hé co tinh
quy luat ctia sy vat va hién tuong trong hién thuc khach
quan, dé dan 16i tri thitc méi. Tu duy ludn luén 1a mot
cudc ddi thoai, mé ra nhitng diéu khac nhau, vi thé dua
ra nhitng mit dbi 1ap nhau cta thyc tién khach quan. Tu
duy gitp ta khai quat cac thudc tinh ban chét ciia nhidu
su vat, hién tuong, tor do6 rat ra quy luat chung giira
chung. Tu duy cta con ngudi cb ban chit xa hoi vi no
gan lién v6i ngdn ngit - san pham cua doi sdng xa hoi
va cong dong. Ngon ngir 1 mot trong nhiing chat ligu
chinh tao nén tu duy & mirc cao nhat” [20].

Cruglidc cho thay vai tro cia tu duy ddi véi tri thirc:
“Nho tu duy ma c6 thé chuyén duoc tir nhiing tri thire so
dang dau tién sang nhiing tri thirc su sac hon, chuyén
tor hién twong sang ban chit va tir ban chat bac mot
sang ban chat bac hai. Tu duy cang phat trién manh bao
nhiéu thi cang c¢6 nhiéu kha nang linh héi tri thirc mot
cach co két qua va sau sac va cang c6 nhiéu kha nang
véan dung nhiing tri thirc ay trong hoat dong thuc té bay
nhiéu. Tri thirc va tu duy gin bé véi nhau nhu san pham
di d6i v6i qua trinh. Vi vay, khong thé tach roi tri thirc
khéi tu duy, tri thirc duoc boe 10 ra va hinh thanh trong
tu duy” [21].
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Nguyén Hitu Long dinh nghia tw duy nhu sau: “Theo
khai niém Tam li hoc, tir duy 14 qua trinh nhan thac li
tinh, hoat dong tu duy cua con nguoi voi dong co nhan
thirc va giai quyét tinh hudng (co) vin dé& gém cac hanh
dong tu duy (theo quy trinh tu duy, thuc hi€n cac muc
dich ctuia hanh dong tu duy), céac thao tac tu duy st dung
cac phuong tién tu duy (ngon ngti, hinh anh truc quan,
hiéu biét ciia con ngudi c6 1ién quan), phan anh mot cach
gian tiép, khai quat thudc tinh ban chat, quy luét tu nhién,
quy ludt xa hoi dudi hinh thic (két qua cua tu duy) y nghi
(khai niém, cau phan doan) nhan thuc tai tao, phé phan (y
tuong) sang tao khoa hoc trong d6 c6 van hoc, y tudng
cong nghé, y tudng sang tao nghé thuat... gop phan doi
moi ty nhién, xa hdi va ca ban than)” [22].

Chung t6i dong quan diém voi tac gia Pham Minh
Hac cho ring: “Trong qua trinh tu duy, con ngudi sir
dung phuong tién ngdn ngir, san pham c6 tinh xa hoi
cao dé nhan thtrc tinh huéng ¢ van dé, dé tién hanh céc
thao tac tu duy: Phén tich, téng hop, so sanh, triru tugng
hoa, khai quat hoa dé di dén nhiing khai niém, phan
doan, suy li, nhitng quy ludt - nhitng san pham khai
quét ctia tu duy. Trong qué trinh phat trién cua minh
con ngudi khong chi tur duy nham giai quyét cac van
dé do thyc tién cudc song dat ra ma con ngudi con tién
hanh tu duy nham linh hoi nén vin hoa xa hoi dé hinh
thanh va phat trién nhan cach ctia minh, trén co s& d6
dong gop nhitng két qua hoat dong ctia minh vao kho
tang van hoa xa hoi cua loai nguoi” [23].

2.2. Quan diém vé tu duy Toan hoc

Nguyén Thanh Hung va Ngé Tung Nhan coi tu duy
Toén hoc ¢6 céc tinh chat sau: “La hinh thtc thé hién
cta tu duy bién chung trong qua trinh con nguoi nhén
thtrc khoa hoc Toédn hoc, hay khi ap dung Toan hoc vao
cac nganh khoa hoc khac nhu: Ki thuat, Kinh té,...;
Tu duy Toan hoc cé céc tinh chit dic thu, duoc quy
dinh boi ban chét cua khoa hoc Toan hoc, st dung céc
phuong phap Toan hoc dé nhan thirc cac hién tuong cta
thé gi6i hién thuc” [24].

Nhom tac gid Nourooz Hashemi, Mohd Salleh Abu,
Hamidreza Kashefi va Mahani Mokhtar lai quan ni€m:
“Tu duy Toan hoc 12 mot qua trinh lién quan dén cac
hoat dong phirc tap, nhu dic biét hoa, dy doan va tong
quat hoa, giup cai thién sy hiéu biét cua sinh vién. Qua
trinh tu duy Toan hoc dién ra trong ba thé gigi Toan
hoc, gdm thé gidi vat thé, thé gisi biéu tuong va thé
gi6i hinh thtre, duge goi 1a 1i thuyét ba thé gisi tu duy
Toan hoc” [25].

Trong bai viét nay, chung t6i dong quan diém véi Lé
Duy Phat khi cho rang, tw duy Toan hoc bao gom céc tu
duy thanh phén, d6 1a: tu duy cu thé, tu duy triru tuong,
tu duy truc giac, tu duy ham, tu duy bién ching, tu duy
sang tao va cac phong cach Toan hoc cia tu duy [1].
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2.3. Quan diém vé tu duy ham

Tu duy ham 1a khai niém quan trong va c6 nhiéu quan
diém khac nhau. Tu duy ham 1a qua trinh suy luan dya
vao ngdn ngit cling nhu nhimg biéu dién khac nhau
nham xay dung va khai quat hoa cdc mé hinh ciing nhur
mdi quan hé hay ham sé [3].

Tu duy ham 1a mot phan cta tu duy dai s6. D6 1a qua
trinh xdy dyng, mé ta ciing nhu suy luan vé cac ham.
[26]. Tu duy ham Ia mét loai tu duy biéu dién, tap trung
vao moi quan hé giira hai hay nhiéu hon hai dai lugng
bién doi. Cy thé, do 1a loal tu duy thong qua cac truong
hop rleng 1& dé di tir mbi quan hé cy thé dén mbi quan
hé téng quat [26]. Viéc giup hoc sinh hiéu dugc khai
niém ham nén dugc tién hanh sém ¢ moi chi dé cua
Toan hoc theo nhiéu cach thirc khac nhau. Hoc sinh can
hiéu duoc cach cac bién sé twong quan véi nhau, tir d6
giai thich mdi quan hé ham gitra ching. M6t cach tot
dé phat trién va phén tich tu duy ham cua hoc sinh 1a
van dung cac cach biéu dién khac nhau cua ham sd, bao
gém ba cach: Hinh hoc (st dung so dd, biéu do, dd thi,
s6 hoc (sir dung sd, bang), dai s6 (sir dung ki hiéu, cong
thtre, sy tuong Gng) [3]

Tu duy ham bao gom cac moi quan hé ham sé giita
cac dai luong, su tong quat hoa va biéu dién nham xac
dinh ban chét ctia ham s6. Tu duy ham lién hé mat thiét
dén su thay doi, cu thé su thay ddi vé chét va lugng
cling nhu mdi quan hé giita su thay doi va kha nang str
dung nhitng mdi quan hé nay dé giai quyét van dé [26].

Tu duy ham gom ba dic trung chinh 13 anh xa
(mapplng) hiép phuong sai (covarlatlon) va ham nhu
1a d6i twong (function as object). Mbi quan hé gitra
ba dic trung nay duogc thé hién trong so dd sau (xem
Hinh 1), trong d6 M: mapping - 4nh xa; C: covariation
- hi¢p phuong sai; O: function as object - ham nhu la
ddi tuong; G: graph - dd thi; T: table - bang; V: verbal
description - mé ta bang 10i:

Hinh 1 14 chu trinh biéu dién giita tw duy ham xuét
phat tir doi sdng thyc tidn cho dén tu duy ham dugc
hinh thanh trong Toadn hoc. Bit dau 1a cac su kién cua
doi sdng hing ngay ngdm 4n trong d6 tu duy ham.
Chang han, cau thanh ngit “Troi dang néng, co ga
trfmg thi mua” 1a mot su kién cua doi sdng hing ngay
an dau trong d6 tu duy ham. Tiép theo, chung ta can
mo phong, thi nghiém va sir dung cac thuc nghiém dé
ra duoc so dd tu duy cua tu duy ham hay tu duy ham
hoa sy kién cude sdng. Sau d6, hinh anh khai niém
vé tu duy ham trong Toan hoc sau khi di dugc tu duy
ham hoéa. Tu duy ham trong Toan hoc thuong duogc
thé hién qua cac thuat ngir: M: mapping - anh xa; C:
covariation - hi¢p phuong sai; O: function as object
- ham nhu 1a d6i tuong; G: graph - dd thi; T: table -
bang; V: verbal description - mo ta bang 1oi. Sau khi
c6 dugc tu duy ham trong Toan hoc, ching ta s€ do

Hoc sinh — Hinh anh khai niém

Tw duy ham -
duoc hinh thanh dinh

hang ngay

trong l6p hoc va cude

¥

Nguyén tac hinh thanh céng cu

So do tu duy:
tu duy ham

Cac thue nghiém

Phuwong phip do ludng

cac thing

Hoc sinh — Hinh anh khai niém

Tu duy ham

MCO GTV

= dinh nghia khai niém

Hinh 1: M6 hinh thiic day tw duy ham dya trén cdc thuc
nghiém voi moé phong trén mdy tinh va tai liéu thuc té
theo thuyét Nguyén tdac hinh thanh cong cu [27]

luong va rat ra két luan ddi voi su kién ngam an tu duy
ham trong thyc té. Chu trinh nay 1a mét chu trinh khép
kin va co su tac dong qua lai 1an nhau.

Theo Stephens va cong su, tu duy ham dugc dac
trung bang tu duy bién doi, tu duy hiép phuong sai va
tu duy sy tuong tng. Céac dic trung nay c6 moi lién hé
chit ché va duoc thé hién boi Hinh 2.

Theo Koliagin, tu duy ham la mét loai hinh tu duy
dac trung boi viéc nhan thure duogc tién trinh nhiing sy
tuong tg riéng va chung giita cac dbi tugng Toan hoc
hay giita céc tinh chat ctia chung (ké ca ki ning va van
dung chung) [9].

Theo Tran Thic Trinh, tu duy ham Ia hoat dong tri
tué lién quan dén su twong Gng giita cac phan tir cua
mot hay nhiéu tip hop, phan anh mdi lién hé phu thugc
1an nhau cuia chung [28]. Tran Thuc Trinh, Pham Dtc
Quang va Pinh Quang Minh dua ra dinh nghia tu duy
ham dudi dang mo ta ban chat nhu sau: “Tu duy ham 1a
hoat dong tri tué lién quan dén su twong tng gitta cac
phan tir cia 1, 2 hay nhiéu tap hop, phan anh mdi lién
hé phu thudc 14n nhau gitra cic phan tir cia tap hop do,
trong sy van dong cua chiing”. No6i cach khac, tu duy
ham 12 nhitng hoat dong tri tué lién quan dén sy nghién
ctru nhiing quy ludt cua sy vat, hién tuong trong trang
thai bién d6i sinh dong ctia chiing chir khong phai trang
thai tinh tai, trong su phu thudc 1an nhau chi khong
phai c6 lap, tach roi nhau [1].
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KHONG CO BANG CHUNG VE TU DUY HAM

LO: Khéong c6 phan hoi hodc tai biéu dién thong tin da cho. Hai nguedi ¢6 thé ngoi tai mot ban.

L/

TU DUY BIEN BOI

El: M@ hinh Dé quy-Cuy thé: Hoc sinh xac dinh mdt mé hinh dé quy trong mét hodc ¢ hai
bién bang cach tham chiéu cac s& cu thé. So'ngudi cu thé'séli2,4, 6,8, ...

L2: M6 hinh Dé quy-Téng quat: Hoc sinh xdc dinh mot mé hinh dé quy ding
trong mot hodc ca hai bién. S8 nguoi ting 1én 2 mdi lin.

TU DUY HIEP PHUONG SAI

L3: Mdi quan hé Hiép phuong sai: L4:
Hoc sinh xdc dinh moi quan hé
hi¢p phuong sai.
Hai bién dugc dong bd tahy vi duoce dé cip "
mit cach riéng biét. Mbi Iin ban thém mét ba L5:
ban thém hai nguwdoi nita.

Su biéu dién don le: Hoc sinh viét biéu thirc hode phuong trinh
vai cac s va/hodc cic an s0, tir d6 cho ra moét su biéu dién cu thé
ctia quy tac ham nhung khéng lién quan dén hai bién. 2 x 2 =4

Ham-Cy thé: Hoc sinh xac dinh mdt méi quan hé ham bing cach
str dung cac s6 cu thé nhung khong dua ra mét khang dinh
téng quat lién quan dén cc bién.
1x2=2,2%x2=43x2=64%x2=§, ..,

Lé6:  Ham-Co ban: Hoc sinh xac dinh méi quan hé tong quat gitra
cac bién nhung khong xac dinh su bién doi gitra chung. Nhin 2

L7/8: Ham-Xudt hién: Hoc sinh xac dinh quy tdc ham khéng hoan chinh
trong cac bién (L7) hodc tir ngir (L8), thuong ma ta sur bién do6i
trén mot bién nhung khéng lién quan mét cach rd rang dén bién khac.
d = 2. Ban nhdn sé'ban lén 2.

L9/10: Him-Téng quat: Hoc sinh xdc dinh quy tic ham trong céc bién (L9)
hodc tir ngir (L10) m6 ta moi quan he tong quat gita hai bién.
p=dx2
Néit ban nhin sé liwgng ban lén 2, ban s¢ cé so ngudi co rh("ngﬁr'.

TU DUY SU TUONG UNG

Hinh 2: Cdc cdp do phikc tap mé ta qud trinh tong quat va biéu dién cdc méi quan hé ham ciia hoc sinh [8]

Nhu vay, cac quan diém vé tu duy ham c6 mot sb dic
diém. Pdi v6i diém chung: Thir nhat, tu duy ham la
hoat dong tri tu¢ cua Toan hoc; thir hai, né st dung cac
thuat ngtr chi sy twong trng, phu thudc 1an nhau, cai nay
kéo theo cai kia. i v6i diém riéng, mot sd cong trinh
dwa vao cac ban chat cia ham s dé dinh nghia nén tu
duy ham. Mot s6 cong trinh dua vao tu duy bién ching
dé dinh hinh né. Chung t6i dong ¥ voi quan diém cua
Lé Duy Phat khi cho rang, tu duy ham 1a hoat dong tri
tué nham phat hién, kham pha cac tri thirc Toan hoc dua
trén cc quy ludt vé sy twong tng giita cac tap hop ddi
tuong, mbi quan h¢é phu thudc gitra chiing trong trang
thai van dong va bién d6i [1].

2.4. Mot so loai khia canh déc trung cta tu duy ham

Nguyén B4 Kim khong dwa ra dinh nghia cua tu duy
ham mot cach tryc tiép. Ong mé ta nhiing tu twong chi
yéu vé dic trung cta tu duy ham cho hoc sinh gdm:

- Phat hién su twong ung: Phat hién ra sy tuong ing
nghia 4 nhan ra céac mbi lién hé, chéng han nhu su
tuong g giita té bao nAm men don bao va té bao con,
giita su bién thién ctia cac dbi tuong.

- Thiét lgp sw twong img: Tao ra su twong tng theo
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suy nghi chi quan cta hoc sinh dé hd tro cho mot nhiém
vu hoc tap nao do.

- Nghién ciru sw twong tmg: Giao vién yéu cau hoc
sinh tir cac dit kién cua bai toan, xac lap mdi lién hé
gilta cac dbi tuong, van dung kién thirc va ki nang da
¢6 dé dinh hudng tim toi 101 giai bai toan.

- St dung sw twong vmg: Gio vién dua ra cac van dé
vé mdi lién hé gitra cac dai luong dé hoc sinh thiét 1ap
cong thire. Tur cong thue tim dugc, hoc sinh rat ra dai
luong can tim khi biét mot sé dai lwong d biét [11].

2.5. Quan niém vé ren luyén mot so khia canh dac trung cia

tu duy ham thong qua day hoc cac bai toan thuc té ham so

mii va ham so Logarit 6 16p 11

Trén co s& mot sb6 khia canh dic trung cua tu duy
ham cua Nguyén Ba Kim [11], chiung t6i quan niém:
Rén luyén mot sb khia canh dic trung cua tu duy ham
thong qua day hoc cac bai toan thuc té ham sé mi va
ham s6 Logarit & 16p 11 1a qua trinh luyén tap phat hién,
thiét 1ap, nghién ctru, str dung sy tuong ng trong cac
bai toan thyc t& vé ham s6 mil va ham sé Logarit nhu
cac bai toan vé 13i sudt, bai toan gop von, vay von, chu
ki ban ri cua chat phong xa, do pH trong Hoa hoc, do
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chén dong trong Dia, Vat li, d6 to nho cua am thanh,
bai toan vé cuong do anh sang, dinh ludt tan nhiét cua
Newton,... dén mot murc dd thanh thuc nhat dinh.

2.6. Quy trinh day hoc rén luyén mét so khia canh dac trung
ctia tu duy ham thong qua cac bai toan thuc té ham sé mii va
ham so Logarit 6 l6p 11

Trén co s& quy trinh day hoc khai quat hoa bai toan
thuc t& vé ham s6 mii va ham s6 Logarit [15], ching
toi dua ra quy trinh day hoc rén luyén mot s6 khia canh
dac trung cua tu duy hém thong qua cac ba‘li toan thuc té
ham sé mii va ham s6 Logarit & 16p 11 gorn cac buoc

Budce 1: Lya chon bai todn thic té vé ham sé mu va
ham sé Logarit ¢6 kha nang rén luyén dirge mot sé khia
canh ddc trung cua tw duy ham

- Khong phai bai toan thuc té nao vé ham sé mil va
ham sb Logarit cling tao duoc tinh hudng rén luyén tu
duy ham, chinh vi thé, gido vién phai la ngudi lya chon
bai toan khong qua kho, khong qua d& nhung du stc hap
dan gitp nguoi hoc co cam himg vai chii dé duoe hoc.

- Budc nay giup rén luyén khia canh phat hién
su twong ng ddi voi bai toan ham sd mil va ham s
Logarit.

Buée 2: Xdc ldp s twong g ciia bdi todn thiee té vé
ham s6 mii va ham sé Logarit

- Thong qua bai toan dua ra, gido vién néu cau hoi
gitip hoc sinh phat hién va thiét 1ap sy tuong Ung giira
cac ddi tugng trong bai. Hoc sinh tra i cac cau hoi clia
gido vién dé tim ra mbi lién hé gitra cac ddi tuong.

- Budc nay gitp rén luyén khia canh phat hién va thiét
lap su twong tmg d6i voi bai toan ham sb mii va ham
s6 Logarit.

Bude 3: Nim vitng sy tiwong u’ng dé du’a ra cach thu"c
gidi quyét bai todn thuc té vé ham so mii va ham sé
Logarit

- Hoc sinh xem xét, tim hiéu ki sy twong tng dua ra
phuong an, thuat toan giai quyét sy xac l4p tuong tng
o budc 2.

- Budc nay gitp reén luyén khia canh nghién cuu su
twong tmg dbi voi bai toan ham sé mii va ham s6 Logarit.

Buoc 4: Van dung su twong ung daé nghzen cuu sau
d6i véi bai todn thuec té vé ham sé mii va ham sé Logarit

- Tur su twong tmg duoc thiét 1ap, gido vién giup hoc
sinh tim to1, phat hién mdi lién hé, sy bién thién, sy kéo
theo gitra cac ddi twong ddi voi cac bai toan ham sé mil
va ham s6 Logarit trong tu hay bai toan khai quat hoa.

- Budc nay gitp rén luyén khia canh st dung su tuong
tmg ddi véi bai toan ham s6 mi va ham sb Logarit.

2.7. Cach thiic td chiic day hoc rén luyén mét sé khia canh
dac trung cla tu duy ham thong qua day hoc cac bai toan
thuc té ham so mii va ham so Logarit 6 I6p 11

Bude 1: Lua chon bdi todn thuc té vé ham sé mii va

ham sé Logarit ¢6 khd nang rén luyén dwege mot sé khia
canh dac trung cua tw duy ham

- Trén thyc té, c6 nhiéu bai toan vé ham sé mii va ham
s6 Logarit chi thudn tay 1 bai toan thuc té khong chia
trong nod mdi lién hé, su twong ung, su kéo theo. Vi thé,
gi4o vién can phan tich, so sanh dé dua ra bai toan thyc
té vé ham s6 mil va ham sé Logarit c6 kha ning rén
luyén dugc mot s6 khia canh dic trung cua tu duy ham.
Ching han gido vién dua ra bai toan sau:

Vi du (Bai todn té bao): Néu chiing ta bat dau véi
mot t& bao ndm men don bao trong diéu kién phat trién
thuén o1, thi trong mot gid nd s€ phan déi thanh hai “té
bao con” giéng hét nhau. Tiép theo, sau mot gid nira,
mdi té bao con nay s& phan déi thanh hai té bao gidng
hét nhau [29].

a) Lap cong thuc biéu din sb té bao sau n gid. Sau
do, tim s6 té bao con gidng hét nhau sau 24 gio.

b) Khi nao ta s& c6 1024 “t& bao con” giéng hét té bao
me ban dau.

- Budc nay gitip rén luyén khia canh phat hién su twong
g d6i v6i bai toan ham sd mil va ham s Logarit.

Bu"O’c 2: Xac lap sy tuong ing ciia bai todn thiee té vé
ham s6 mii va ham sé Logarit

Hinh 3 biéu dién hién tuong nhan doi cua té bao nAm
men don bao.

- ~
Tébao Thoi gian
@ =0 gid
&S o .
/ \ / %) t=1 gio
// TR e
@ @O EHEEHED =3 giv

/

Hinh 3: Qud trinh phdt trién nhan déi ciia té bao nam
men [29]

Budc 3: Nam vitng su tuong g dé dua ra cach thuc
giai quyét bai toan thyc té vé ham sé mii va ham sb
Logarit

e . . Té bao nAm men
Thoi gian (gid) don bao con
0 1=20
1 2 =21
Su tuwong 2 4=22
e 3 8§ =23
4 16 =24
t 2t
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- S6 luong té bao dugce tinh theo luy thira co sb 2. Sau
khi 13p luan, nhan thdy mdi lién hé giira thoi gian va sd
lwong té bao 1a N(t) = 2. Pay la cong thirc chung dé tim
s6 luong té bao sau 7 gio.

- Gi4o vién yéu cau hoc sinh nghién ciru sy twong tng
bang cach chimg minh s6 luong té bao 1a N(t) = 2! bang
quy nap Toédn hoc nhu sau:

+V6it=0 tacosd tébaola 1 =2°té bao con, dung.

+Véit=1taco sd tébao la 2 = 2! té bao con, diing.

+ Gia st cong thire s6 lugng té bao con dung t6i N(n)
= 2" ta chimg minh cong thire sé luong té bao con ding
v&i N(n) = 27! con.

S6 lugng té bao bao con vao thoi diém n + 1 gio chinh
bang s lugng té bao con sau n gio x 2 =2n x 2 =21,
Vay theo nguyén li quy nap, ta c6 N(t) = 2 (té bao con).

a) Khi t = n gio, thay t = n vao cong thuc vua tim ra,
ta s€ c6 N(n) = 2",

Khi d6, t =24 ta c6 N(24) = 2> = 16777216.

b) Khi nao ta s& c6 1024 té bao con?

Cong thirc tong quat tinh s6 lwong té bao sau t gio 1a
N(t) = 2. Nguoc lai, chi dugc tim thoi gian dé dat x té
bao khi ¢6 ham s6 t = log,x. Sau khi sir dung hét nhiing
dir kién dé cho va 1ap luan ta co: N(t) = 1024 = 2' tim
thoi gian t, t = log,1024 = 10. Sau 10 gio s& c6 1024 té
bao con.

Budc nay giup rén luyén khia canh nghién ctu su
twong Gmg dbi voi bai toan ham sb mil va ham s6 Logarit.

Buéc 4: Vin dung sy twong iing dé nghién ciru siu

doi véi bai todn thue té vé ham so mii va ham sé Logarit

Dua vao bai toan vura giai, ta dua ra bai toan va 10i
giai twong tu dé nghién ctru siu bai toan nhu sau:

Vi dy 1: Mot té bao tién hanh phan chia va tao ra dugc
256 té bao moi. Hay cho biét t& bao da phan chia bao
nhiéu 1an?

R rang, sb 1an phan chia cua té bao 1a n = log,256 =
8 (lan).

3. Két luan

Day hoc rén luyén mot s6 khia canh dic trung cua tu
duy ham thong qua cic bai toan thyc té ham sb mi va
ham sé Logarit & 16p 11 1a cach thirc day hoc kha méi
mé trong giai doan hi¢én nay. Cach thirc day hoc nay phan
anh mot cach truc tiép va cu thé nhiing hi¢én tugng cua
thé gioi khach quan d6 1a mi lién hé va sy tuong quan
gilra cac dbi tugng thuc té. N6 thé hién duoc tu tuong
bién ching ctia Toan hoc hién dai. D6 1a nhin su vat, hién
tuong va nghién ctru cac dai luong trong trang thai bién
dbi, cai nay kéo theo cai kia chtr khong phai trong trang
thai tinh tai, c6 lap, tach roi nhau. Tu duy ham d6 1a sy
twrong quan phu thudc 1an nhau giita cac ddi twong. Bai
viét tap trung vao viéc dua ra mot sé quan diém cua tu
duy, tur duy Toan hoc, tur duy ham, mét s6 khia canh dic
trung cua tu duy ham, quan ni¢ém, quy trinh ciing nhu
cach thirc to chirc rén luyén mot sb khia canh dic trung
ctia tu duy ham théng qua day hoc cac bai toan thuc té
ham s6 mii va ham s6 Logarit & 16p 11.
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ABSTRACT: The concept of a function, with a particular case being
the concept of a mathematical function, plays a crucial role, if not a
central role, in the upper secondary school Mathematics curriculum
and specifically in the 11th-grade Mathematics curriculum. The
functional thinking associated with functions closely relates to the
concept of mathematical functions and needs to be cultivated in
students. It refers to changes and relationships among objects.
Textbooks often emphasize real-world problem scenarios to illustrate
the concept of functions in particular and functional thinking in
general. However, applying functional thinking to teaching real-world
problems involving exponential and logarithmic functions is also a
new undertaking. Therefore, our paper explores perspectives on
thinking, mathematical thinking, and functional thinking. Additionally,
the paper presents viewpoints, processes, and teaching methods
to develop certain aspects of functional thinking through instructing
real-world problems involving exponential and logarithmic functions
in grade 11.

KEYWORDS: Thinking, mathematical thinking, functional thinking, real-world
problems, exponential and logarithmic functions.
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