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cdc hién tugng dé rut ra két luan dang ddn.
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1.Pat van dé

Trong thuc tién day hoc, hoc sinh (HS) thudng gap
mét s6 chudng ngai nhan thic khi chuyén tir cu thé lén
triru tugng va khi di tir céi tritu tugng tré vé véi cai cu
thé trong tu duy. Khé khin d6 chd yéu & van dé khi tri
giac cai cu thé hién thuc, HS khéng biét phat hién ra cai
chung ban chat va ch yéu 8n ndp hodc bi che 13p trong
mudn van cai riéng khéng ban chat va thi yéu cla cai
cu thé; ngugc lai, khi van dung khai niém, dinh li vao
nhing trudng hgp cu thé thi HS lai ling tang trong viéc
tim ra cai riéng biét dan nhat, doc dao clia chiing mac du
ching déu c6 cing mét cai chung ban chat.

Mat khac, khéng phai bat ci cai cu thé, hién thuc nao
cing c6 thé mang dén cho HS tri giac truc ti€p. Vi vay, gido
vién (GV) can tang cudng st dung phuong tién day hoc
truc quan dé giup HS dé dang chuyén tu duy cla minh
tur dién cu thé cdm tinh sang dién triu tugng, khai quéat
hoa va tir d6 1én cai cu thé trong y thic. Kién thic nguyén
ham, tich phan la cha dé c6 tinh trliu tugng cao nén GV
trong day hoc can khai thac phuong tién truc quan dé
gitp HS ndm ving cai ban chat, céi cu thé cla su vat dé tu
dé giup cho viéc hoc tét hon noi chung va gitip cho cac
em c¢6 tu duy trong giai quyét bai toan thuc té.

2. NGi dung nghién ctru

Do chuong trinh ménToén & phé théng gidm bét tinh
ham [am nén khai niém tich phan hién nay dugc xay dung
tU cong thiic Newton - Leibnit. Nhung véi cdc phuong tién
day hoc hién dai nhu hién nay thi GV van c6 thé truyén thu
dugc khai niém nay "gdn”véi ban chat clia né. Vai tinh nang
mo td truc quan va kha nang tinh todn manh thi Maple cé
thé cho HS thdy dugc rang dién tich clia hinh thang cong

giGi han bdi cac dudng y = f(x), truc hoanh, x=a va
x=b (f(x)>0,Vxe(a;b)) bang F(b)—-F(a) véi F(x)

la mét nguyén ham ctia ham sé f(x).

GV cothéthuchiéndiéu
nay véi cac ham s6 khac nhau 74 %
va két hgp vai chiing minh & =
sach gido khoa thi hiéu qua
hon viéc chi di chdng minh”
dinh [i. Viéc dugc quan sat *
hinh &nh truc ti€p nhu thé
HS sé ndm duoc ban chat clia
bai toan dién tich hinh thang ° T ] ]
cong la“vét kiét”, )

Sau khi thuc hién hoat ddéng quan sét truc quan thi
GV néu bai toan sau:

Bai toadn 1. Tinh dién tich hinh thang cong gigi han

02

b&i d6 thiham sé y = x*, truc hoanh va hai dudng thing
x=Lx=2.

Bai todn 2. Tinh dién tich hinh thang cong gidi han
baidé thihamsé y =x*, y=4 truchoanh va hai dudng
thdng x =1;x = 2. hinh &nh minh hoa va HS sé thay dugc
dién tich dugc tinh b&i cong thuc S = S, - S,. V6i S, S,
lan luot la dién tich cda hinh thang cong gigi han béi
dé thi hai ham s y=x*, y=1 vd&i truc hoanh va hai

duong thdng x=1;x=2.
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Sau khi day dinh nghia tich phan, GV c6 thé cho HS
thuc hién hoat déng nhan dang vai phiéu hoc tap:

Phiéu hoc tap

So sanh cac so sau:

2 2
a J.xdx va Iudx
0 0
1 1
b Isinxdx va Isinu.du
-1 -1

Tu két qua nay GV phan tich dé HS thay rang: Tich
phan khéng phu thudc bién ma chi phu thuéc vao ham
sO va doan |3y tich phan.

Tich phan cé nhiéu (ing dung trong toan hoc va
thuc tié nhu: Tinh quang dudng di dugc cta vat khi biét
phuong trinh van to¢, tinh dién tich hinh gidi han bai d6

thi cdc ham s6 va cac dudng x = a,x = b (a < b), tinh thé

tich cla vat thé gidi han bdi cdc mat x=a,x=b (a <b)
vdi gia thiét |a biét duoc dién tich thiét dién cda vat thé

vGi mat x=c,(a<c<b) la mot ham cla bién ¢; va bai
toan tinh thé tich cla mét vat thé tron xoay sinh béi mét
hinh phang D khi quay quanh truc Ox hoac Oy.

Khi day hoc ting dung tich phan tinh dién tich cta
hinh phang: Day la mét Ging dung quan trong cla tich
phan, c6 nhiéu y nghia trong thuc tién. S dung phuong
tién tryc quan khong chi gidp HS hoc tét ndi dung nay
ma con lam cho HS nhan thic sau han ban chat cua
phép tinh tich phan dé c6 thé van dung kién thiic da hoc
vao thuc tién cudc séng. Phuong tién truc quan & day
cht yéu la cac hinh vé minh hoa dugc thiét lap nh& phan
mém va may tinh.

TU céng thuc, st dung truc quan la d6 thi cta hai

hamsé y = f(x) va y=g(x) trén cuing mot hé truc toa
dé va hinh anh dién tich tuong ting cda hai hinh lan lugt

giGi han bdi d6 thi cac ham y = f(x) va y=g(x) V0i

truc Ox, x = a,x =b. GV nén cho HS nhan dugc hinh anh
vdi tuan tu cac trudng hop nhu sau:

- Trén [a; b] hai ham s6 c6 d6 thi nam vé hai phia
clia truc hoanh.

- Trén [a; b] hai ham s6 cé dé thi nam vé cing mét
phia cuta truc hoanh.

-Trén [a;b] chi c6 mot d6 thi cat truc hoanh.

-Trén [a;b] ca hai d6 thi déu cat truc hoanh.
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Sau khi quan sat cac *

hinh tuong trung cung

v6i su phan tich cta GV,

HS c6 thé nhén thdy dugc

la dién tich cda hinh gigi

b&i d6 thi cha hai ham

56 y:f(x), y:g(x), ’ 022 24X26 28 30 32

x=a, x=b vatruchoanh ..,

dugc tinh bdi cong thic

b
S=I|f(x)—g(x)|dx. Sau khi néu céng thuc, GV cho

HS cling c6 lai phuong phap tinh tich phan ma ham
dudi dau tich phan nam trong gia tri tuyét déi va xét
bai toan ma dién tich ctia hinh dugc gisi han bai d6 thi
cta hai ham sé nhu hinh bén. T hinh minh hoa cho HS
xay dung quy trinh gidi bai todn tinh dién tich cGa hinh
thang cong.

GV c6 thé cho HS
hoat ddéng nhdn dang va ]
thé hién lan lugt cac bai
toan sau: '

Bai toan 1. (Bai tap |
27, tr. 167 Giai tich 12
Nang cao) 02

Tinh dién tich hinh
phang gidi han béi do thi ] ;

06

ham s6y=cos’x, truc
hoanh, truc tung va dudng thdng x = 7.
Dién tich can tinh la:
1 1
1 2 i
S:.[cos2x.dx:J. FOOSEY :(x+51n2xj
2 2 4

1 2+sin2
0 4

(dvdt)

0

Bai toan 2. Tinh dién tich hinh phang giGi han bai

parbol y>=8x va dudng
thang x =2.

V6i bai toan nay HS cé
thé sé gap khé khan khi van
dung cbéng thic & trén do
HS khéng phat hién ra hai ]
ham s6 f(x) va g(x) nhu trong
cong thuc. Dya vao truc quan
gilup HS phat hién ra hinh -+
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nay dugc giGi han bdi dé thi clia cac ham s6 y = 24/2x,

3 ==22x vadudng thing x =2; va tinh cht d&i xting
cla hinh.
Suy ra dién tich dugc tinh bai cong thuc:

2 2
szzjzﬂdx=4\/§j\/§dx _162 2 3
3
0 0

=— (dvdt
0 3(v)

Tuy nhién véi HS kha cé thé nhan ra rang dién hinh
trén c6 thé dugc tinh khi xem x [a ham ctia bién y va tinh
tuong tu nhu bién x.

32

4 2 s
4
y——2dy:j[2—y—jdy: x—2 == (dvdt)
4 8 24

4
|
4 8
Khi GV day hoc (ing dung tich phan tinh thé tich
clia vat thé: Vi tinh nang minh hoa truc quan ctia Maple
12 nho gdéi cdng cu Volume of Revolution Tutor, GV c6
thé thuc hién viéc chia mét vat thé thanh nhiéu khéi nhé
haon. Khi quan sat truc ti€p, GV c6 thé thay déi linh hoat
s6 hinh phan chia; quan séat hinh nguyén ban, hinh thay
thé va déng thdi. Ngoai ra HS con thdy dugc két qua thé
tich clia vat thé va téng thé tich clia cac hinh dugc phan
chia. Qua d6 HS c6 thé lién tudng lai bai toan tinh dién
tich hinh thang cong, véi su tuang Ung chiéu cao hinh
phding vai dién tich mdt ddy vat thé. Ti d6, nhan thic cda

-4 3

b
HS tiép nhan cong thc tinh thé tich 7 = j S(x)dx mot

céach tu nhién hon. Céng thuc tinh thé tich cla vat thé
tron xoay dugc hinh thanh ti viéc két hgp truc quan véi
suy luan, GV c6 thé cho HS quan sat hinh sau va tra 15i
cac cau héi:

1 6

V =193, 256 (dvtt) V =193,496 (dvtt)

Cau hoi 1: P& ap dung céng thuc trén vao tinh thé
tich vat thé can xac dinh dugc nhiing yéu t6 nao?

Cau hdi 2. Khi cét vat thé tron xoay bdi mot mat
phang vuéng goc véi truc thi thiét dién 1a hinh gi?

Cau hoi 3: Khi d6 dién tich thiét dién S(x) duoc tinh

bdi cong thiic nao?

Cau héi 4: Vay thé tich c6 cong thic tinh nhu thé
nao?

Hoat déng nhan dang va thé hién la vi du tinh thé
tich ctia kh6i chdom cau. Hoat déng tu duy tiép theo cé
thé khong can truc quan, néu GV thay d6i vai trd clia x va
y thi két qua 1a cdng thuc tinh thé tich vat thé tron xoay

sinh b&i hinh phéng gidi han bai d6 thi ham s6 x = g(y),

truc tung va cadc dudng y=a,y=>b quay quanh truc
tung.

3. Két luan

Trong day hoc toén viéc str dung hop li cdc phuong
tién truc quan dong mot vai tro rat quan trong. Phuang
tién truc quan khong chi gitp cho viéc minh hoa va
tap trung sy chd y cta HS vao nhiing thudc tinh va dac
diém bén ngoai cla d6i tugng va hon thé phuong tién
truc quan con gidp HS nhanh chéng phét hién nhiing
thudc tinh bén trong, nhiing méi quan hé ban chat cla
déi tugng va cho phép nhan ra né nhu moét cai toan bo
théng nhat. Phuong tién truc quan khéng chi tham gia
vao qua trinh hinh thanh khai niém ma con hé trg dac
luc cho day hoc dinh li, day giai bai tap toan... phuong
tién truc quan la cau noi, la khau trung gian trong giai
doan triru tugng hoa (i cu thé triru tugng 1én khai niém
Il thuyét) va ca trong giai doan cu thé héa (tai tao ra cai
cu thé trong tu duy).

Day hoc nguyén ham, tich phan, GV can chu trong
viéc sir dung phuong tién truc quan dé gitp HS xay
dung tri thuic. Trong viéc s& dung phuong tién truc quan,
GV can khai thac kha nang ctia méi loai phuong tién vi
mdi loai ¢é vai tro va chic nang khac nhau déi vaéi tiing
nodi dung va tiing thai diém. Vi thé can phai khai thac
phuaong tién truc quan mot cach thich hgp va dac biét
nén s&r dung mé hinh thuc té.
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VISUAL AIDS IN TEACHING PRIMITIVE AND INTEGRAL AT HIGH SCHOOLS
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Abstract: Visual aids play an important role in Mathematics teaching, it is not only providing students with exact,
accurate knowledge, but also helping them test the correctness of theoretical knowledge; correct, repair, supplement and
re-evaluate it if it does not fit the reality. The article presents the use of visual aids in teaching the primitive and integral
knowledge at high school to help students develop learning interest, increase attention to research phenomena, facilitate
the processes of analysis, synthesis of phenomena to draw the right conclusion.
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